73. çÏÍÏÔÅÔÉÑ

ðÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÇÏÍÏÔÅÔÉÉ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ O É ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ k 6= 0 ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ËÁÖÄÕÀ ÔÏÞËÕ A Œ ÔÏÞËÕ B, ÎÁÈÏÄÑÀÝÕÀÓÑ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ OA Œ k ÒÁÚ ÄÁÌØÛÅ ÏÔ O, ÞÅÍ A. ðÒÉ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÍ k ÔÏÞËÁ B ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ Ó ÔÏÊ ÖÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÔ O, ÞÔÏ É ÔÏÞËÁ A; ÐÒÉ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÍ k | Ó ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÏÊ.

73.1. þÔÏ ÔÁËÏÅ ÇÏÍÏÔÅÔÉÉ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ 1 É -1? ëÁËÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÏÂÒÁÔÎÏ Ë ÇÏÍÏÔÅÔÉÉ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ k? (åÓÌÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÔÏÞËÕ X Œ ÔÏÞËÕ

Y, ÔÏ ÏÂÒÁÔÎÏÅ Ë ÎÅÍÕ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ Y Œ X.)

73.2. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÇÏÍÏÔÅÔÉÉ ŒÓÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÕŒÅÌÉÞÉŒÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏ É ÔÏ ÖÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚ (ËÁËÏÅ?), ÐÒÑÍÙÅ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ Œ ÐÒÑÍÙÅ, Á ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

73.3. äÁÎÙ ÄŒÁ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÈ ÏÔÒÅÚËÁ ÒÁÚÎÏÊ ÄÌÉÎÙ. õËÁÚÁÔØ ÄŒÁ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ ÇÏÍÏ- ÔÅÔÉÉ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÅ ÐÅÒŒÙÊ ÏÔÒÅÚÏË ŒÏ ŒÔÏÒÏÊ. (ðÏÞÅÍÕ ÓÕÝÅÓÔŒÅÎÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÄÌÉÎÙ ÂÙÌÉ ÒÁÚÎÙÍÉ?)

73.4. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÌÀÂÏÊ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÏÓÎÏŒÁÎÉÊ, ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁ- ÌÅÊ É ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÊ ÂÏËÏŒÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

73.5. äÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ É ÔÏÞËÁ ŒÎÕÔÒÉ ÎÅč. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÈÏÒÄÕ, ËÏÔÏÒÁÑ ÄÅÌÉÔÓÑ ÜÔÏÊ ÔÏÞ- ËÏÊ Œ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ 1 : 2. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÉ ÍÅÖÄÕ ÒÁÄÉÕÓÏÍ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ r É ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅÍ

a ÏÔ ÔÏÞËÉ ÄÏ ÃÅÎÔÒÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÜÔÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏ?

73.6. œÐÉÓÁÔØ ËŒÁÄÒÁÔ Œ ÄÁÎÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË (ÄŒÅ ŒÅÒÛÉÎÙ ÄÏÌÖÎÙ ÌÅÖÁÔØ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ, ÄŒÅ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ | ÐÏ ÏÄÎÏÊ ÎÁ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÄŒÕÈ ÏÓÔÁŒÛÉÈÓÑ ÓÔÏÒÏÎ).

73.7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÄŒÕÈ ÇÏÍÏÔÅÔÉÊ ÓÎÏŒÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÏÍÏÔÅÔÉÅÊ, ÐÒÉÞčÍ ÃÅÎ- ÔÒÙ ŒÓÅÈ ÔÒčÈ ÇÏÍÏÔÅÔÉÊ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

73.8. äÁÎÙ ÔÒÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÒÁÄÉÕÓÏŒ. äÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÐÁÒÙ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÎÁÛÌÉ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÉÈ ÏÂÝÉÈ ŒÎÅÛÎÉÈ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

73.9. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ŒÙÓÏÔ, ÓÅÒÅÄÉÎÎÙÈ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÏŒ É ÍÅÄÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ. œ ËÁËÏÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ ÏÄÎÁ ÉÚ ÜÔÉÈ ÔÏÞÅË ÄÅÌÉÔ ÏÔÒÅÚÏË ÍÅÖÄÕ ÄŒÕÍÑ ÄÒÕÇÉÍÉ?

73.10. œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÄŒÁ ÒÁÄÉÕÓÁ. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÈÏÒÄÕ, ËÏÔÏÒÁÑ ÄÅÌÉÔÓÑ ÜÔÉÍÉ ÒÁÄÉÕÓÁÍÉ ÎÁ ÔÒÉ ÒÁŒÎÙÅ ÞÁÓÔÉ.

73.11. þÅÒÅÚ ÄÁÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ ŒÎÕÔÒÉ ÕÇÌÁ ÐÒÏŒÅÓÔÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ËÁÓÁÀÝÕÀÓÑ ÓÔÏÒÏÎ ÕÇÌÁ. 73.12. äŒÁ ËŒÁÄÒÁÔÁ ÉÍÅÀÔ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÞÅÔÙÒÅ ÐÒÑÍÙÅ, ÓÏÅÄÉ- ÎÑÀÝÉÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÅ ŒÅÒÛÉÎÙ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.

* * *

73.13. óÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÔØ ÁÎÁÌÏÇ ÚÁÄÁÞÉ 73.8, ÉÓÐÏÌØÚÕÀÝÉÊ ÏÂÝÉÅ ŒÎÕÔÒÅÎÎÉÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ ÎÁ- ÒÑÄÕ Ó ŒÎÅÛÎÉÍÉ.

73.14. ðÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ ÐÏÄÏÂÉÑ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÍÅÎÑÅÔ ŒÓÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ Œ ÏÄÎÏ É ÔÏ ÖÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚ. (üÔÏ ÞÉÓÌÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ ÐÏÄÏÂÉÑ.)

73.15. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÐÏÄÏÂÉÑ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÅÊ ÄŒÉÖÅÎÉÑ É ÇÏÍÏÔÅ- ÔÉÉ.

73.16. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÐÏÄÏÂÉÑ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ, ÎÅ ÒÁŒÎÙÍ 1, ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÕÀ ÔÏÞËÕ.

73.17. äŒÅ ËÁÒÔÙ íÏÓËŒÙ ÒÁÚÎÏÇÏ ÍÁÓÛÔÁÂÁ (ÏÔÏÂÒÁÖÁÀÝÉÅ ÏÄÉÎ É ÔÏÔ ÖÅ ÕÞÁÓÔÏË ÍÅÓÔÎÏÓÔÉ) ÐÏÌÏÖÉÌÉ ÄÒÕÇ ÎÁ ÄÒÕÇÁ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÈ ÍÏÖÎÏ ÐÒÏËÏÌÏÔØ ÉÇÏÌËÏÊ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÏËÁÚÁÌÏÓØ ÐÒÏËÏÌÏÔÏÊ ÏÄÎÁ É ÔÁ ÖÅ ÔÏÞËÁ (ÎÁ ÍÅÓÔÎÏÓÔÉ).

73.18. ðÏ ÄŒÕÍ ÐÒÑÍÙÍ ÄÏÒÏÇÁÍ Ó ÐÏÓÔÏÑÎÎÙÍÉ, ÎÏ ÒÁÚÎÙÍÉ ÓËÏÒÏÓÔÑÍÉ ÅÄÕÔ ÄŒÅ ÍÁÛÉÎÙ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ŒÓÔÁÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ŒÉÄÉÍÙÊ ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÍÁÛÉÎÁÍÉ ÂÙÌ ÂÙ ÎÅÉÚÍÅÎÎÙÍ.

73.19. îÁ ÓÔÅÎÅ ŒÉÓÑÔ ÄŒÏÅ ÞÁÓÏŒ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ ËÏÎÃÙ ÍÉÎÕÔÎÙÈ ÓÔÒÅÌÏË Œ ÒÁÚÎÙÅ ÍÏÍÅÎÔÙ ŒÒÅÍÅÎÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ.

73.20. åÓÌÉ ŒÓÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ ÏÔÏÄŒÉÎÕÔØ ÎÁ ÅÄÉÎÉÃÕ, ÔÏ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ ÍÎÏ- ÇÏÕÇÏÌØÎÉË, ÐÏÄÏÂÎÙÊ ÉÓÈÏÄÎÏÍÕ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ŒÐÉÓÁÔØ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ.

73.21. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÌÀÂÏÊ ŒÙÐÕËÌÙÊ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ÐÏÍÅÓÔÉÔØ ÄŒÁ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÐÏÄÏÂÎÙÈ ÉÓÈÏÄÎÏÍÕ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ 1=2.

73.22. œÅÒÛÉÎÙ ÄŒÕÈ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÈ n-ÕÇÏÌØÎÉËÏŒ A_1A_2 : : :A_n É B_1B_2 : : :B_n ÐÒÏÎÕÍÅÒÏŒÁÎÙ ÐÏ ÞÁ- ÓÏŒÏÊ ÓÔÒÅÌËÅ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ÉÈ ÏÂÝÅÊ ŒÅÒÛÉÎÙ A_1 = B_1. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ A_2B_2; A_3B_3; : : : ; A_nB_n ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ.