149. òÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ

ãÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ p ¿ 1 ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÏÓÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÎÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÍÅÎØÛÉÈ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ, É ÓÏÓÔÁŒÎÙÍ Œ ÐÒÏÔÉŒÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ.

1. œÓÑËÏÅ ÃÅÌÏÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÐÒÏÓÔÙÈ ÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÅÓÌÉ ÞÉÓÌÏ ÐÒÏÓÔÏÅ, ÔÏ ÏÎÏ É ÂÕÄÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÍÎÏÖÉÔÅÌÅÍ, ÅÓÌÉ ÎÅÔ | ÒÁÚÌÏÖÉÍ ÅÇÏ Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÄŒÕÈ. åÓÌÉ ÏÎÉ ÐÒÏÓÔÙÅ, ÈÏÒÏÛÏ, ÅÓÌÉ ÎÅÔ | ÒÁÚÌÏÖÉÍ ÉÈ ÄÁÌØÛÅ. îÁ ËÁÖÄÏÍ ÛÁÇÅ ÞÉÓÌÁ ÕÍÅÎØÛÁÀÔÓÑ, É ÐÒÏÃÅÓÓ ÜÔÏÔ ÒÁÎÏ ÉÌÉ ÐÏÚÄÎÏ ËÏÎÞÉÔÓÑ. (æÏÒÍÁÌØÎÏ ÍÏÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÎÉÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÞÉÓÌÁ n ÉÎÄÕËÃÉÅÊ ÐÏ n.)

2. òÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ (Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÐÏÒÑÄËÁ ÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ). äÏËÁ- ÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÜÔÏÇÏ ÆÁËÔÁ ÉÓÐÏÌØÚÕÅÔ ÔÁËÕÀ ÌÅÍÍÕ: ÅÓÌÉ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ab ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ÐÒÏÓÔÏÅ p, ÔÏ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÏ ÉÚ ÞÉÓÅÌ a É b ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p. ðÕÓÔØ ÌÅÍÍÁ ÕÖÅ ÄÏËÁÚÁÎÁ. ôÏÇÄÁ ÌÅÇËÏ ÄÏ- ËÁÚÁÔØ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÊ ÆÁËÔ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÔÒčÈ É ÂÏÌÅÅ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ: ÅÓÌÉ abc = (ab)c ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ÐÒÏÓÔÏÅ p, ÔÏ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÏ ÉÚ ÞÉÓÅÌ ab É c ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p, É, ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÏ ÉÚ ÞÉÓÅÌ a, b É c ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p. (æÏÒÍÁÌØÎÏ: ÉÎÄÕËÃÉÑ ÐÏ ÞÉÓÌÕ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ.) ôÅÐÅÒØ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍ ÓÅÂÅ, ÞÔÏ ÅÓÔØ ÄŒÁ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ

p_1 � p_2 � : : : � p_n = q_1 � q_2 � : : : � q_m

ÏÄÎÏÇÏ É ÔÏÇÏ ÖÅ ÞÉÓÌÁ ÎÁ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ. ðÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÐÒÏÓÔÏÅ p ŒÈÏÄÉÔ Œ ÎÉÈ ÏÄÉÎÁ- ËÏŒÏÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚ. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ŒÈÏÄÉÔ Œ ÏÄÎÕ ÉÚ ÞÁÓÔÅÊ, ÔÏ ÐÏ ÄÏËÁÚÁÎÎÏÍÕ ÄÏÌÖÎÏ ŒÈÏÄÉÔØ É ŒÏ ŒÔÏÒÕÀ. óÏËÒÁÝÁÅÍ É ÐÏŒÔÏÒÑÅÍ ÄÏ ÔÅÈ ÐÏÒ, ÐÏËÁ ÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ p ÎÅ ÏÓÔÁÎÅÔÓÑ ÎÉ ÓÌÅŒÁ, ÎÉ ÓÐÒÁŒÁ | ÚÎÁÞÉÔ, ÉÈ ÂÙÌÏ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÅ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ.

éÔÁË, ÏÓÔÁÌÏÓØ ÄÏËÁÚÁÔØ ÌÅÍÍÕ.

3. œÁÖÎÏÅ ÚÁÍÅÞÁÎÉÅ. œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÍ ÐÕÎËÔÅ ÍÙ ÄÏËÁÚÁÌÉ ÔÁËÏÊ ÆÁËÔ: ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏ- ÒÏÇÏ p ŒÅÒÎÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÌÅÍÍÙ, ÔÏ Œ ÌÀÂÙÅ ÄŒÁ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÏÄÎÏÇÏ É ÔÏÇÏ ÖÅ ÞÉÓÌÁ ÎÁ ÐÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ ÜÔÏ p ŒÈÏÄÉÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚ.

4. äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÌÅÍÍÙ. ðÕÓÔØ ÏÎÁ ŒÅÒÎÁ ÎÅ ÄÌÑ ŒÓÅÈ p É ÐÕÓÔØ P | ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÏÎÁ ÎÅ ŒÅÒÎÁ. (äÒÕÇÉÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, ÍÙ ÐÒÉÍÅÎÑÅÍ ÉÎÄÕËÃÉÀ ÐÏ p.) ðÕÓÔØ a É b ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ ab ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P, ÎÏ ÎÉ a, ÎÉ b ÎÅ ÄÅÌÑÔÓÑ ÎÁ P. îÅ ÏÇÒÁÎÉÞÉŒÁÑ ÏÂÝÎÏÓÔÉ, ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ a É b ÍÅÎØÛÅ P (Œ ÐÒÏÔÉŒÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÚÁÍÅÎÉÍ ÉÈ ÎÁ ÏÓÔÁÔËÉ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ P | ÜÔÏ ÎÉÞÅÇÏ ÎÅ ÉÚÍÅÎÉÔ Ó ÔÏÞËÉ ÚÒÅÎÉÑ ÄÅÌÉÍÏÓÔÉ ÎÁ P). ðÏ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÀ

ab = Pz

ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÃÅÌÏÇÏ z. òÁÚÌÏÖÉÍ a, b É z ÎÁ ÐÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ (P É ÔÁË ÐÒÏÓÔÏÅ). ðÏÌÕÞÉÍ ÄŒÁ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÏÄÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ, ÐÒÉÞčÍ ÓÌÅŒÁ ÓÔÏÑÔ ÔÏÌØËÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÍÅÎØÛÉÅ P. äÌÑ ÎÉÈ ÌÅÍÍÁ ŒÅÒÎÁ É ÐÏÔÏÍÕ Œ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑÈ ÏÎÉ ÄÏÌÖÎÙ ŒÓÔÒÅÞÁÔØÓÑ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚ. úÎÁÞÉÔ, ŒÓÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ ÌÅŒÏÊ ÞÁÓÔÉ ŒÈÏÄÑÔ É Œ ÐÒÁŒÕÀ | ÎÏ ŒÄÏÂÁŒÏË Ë ÎÉÍ ÔÁÍ ÅÓÔØ ÅÝč É P (ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ). ðÒÏÔÉŒÏÒÅÞÉÅ.

ìÅÍÍÁ (Á ÚÎÁÞÉÔ, É ÔÅÏÒÅÍÁ ÏÂ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏÓÔÉ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ) ÄÏËÁÚÁÎÁ.

150. äÒÕÇÏÊ ŒÁÒÉÁÎÔ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ

âÕÄÅÍ ÄÏËÁÚÙŒÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÞÉÓÅÌ a É b ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ p,

ÔÏ ÚÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÏ ÉÚ ÎÉÈ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p.

ðÕÓÔØ n | ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ (ÐÏËÁ ÎÅ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ, ÞÔÏÂÙ ÏÎÏ ÂÙÌÏ ÐÒÏÓÔÙ). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÏÓÔÁÔËÉ ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ n (Ô.Å. 0; 1; 2; : : : ; n - 1) É ÉÚÏÂÒÁÚÉÍ ÉÈ ÔÏÞËÁÍÉ | ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ n-ÕÇÏÌØÎÉËÁ. ðÕÓÔØ a | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. óÏÅÄÉÎÉÍ ŒÅÒÛÉÎÙ ÓÔÒÅÌËÁÍÉ, ÐÒÏŒÅÄÑ ÉÚ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ x ÓÔÒÅÌËÕ Œ x + a (ÓÌÏÖÅÎÉÅ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ n) (îÁÐÒÉÍÅÒ, ÐÒÉ n = 3 ÍÙ ÓÏÅÄÉÎÑÅÍ ŒÅÒÛÉÎÙ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ ÞÅÒÅÚ ÄŒÅ ÎÁ ÔÒÅÔØÀ.)

1. éÚ ËÁÖÄÙÊ ŒÅÒÛÉÎÙ ŒÙÈÏÄÉÔ ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÁ ÓÔÒÅÌËÁ (ÞÔÏ ÏÞÅŒÉÄÎÏ ÐÏ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÀ); Œ ËÁÖÄÕÀ ŒÅÒÛÉÎÕ x ŒÈÏÄÉÔ ÔÏÌØËÏ ÏÄÎÁ ÓÔÒÅÌËÁ (ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ x - a).

2. ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÓÔÒÅÌËÉ ÇÒÕÐÐÉÒÕÀÔÓÑ Œ ÃÉËÌÙ. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÉÄÑ ÐÏ ÓÔÒÅÌ- ËÁÍ, ÍÙ ÄÏÌÖÎÙ ËÏÇÄÁ-ÔÏ ÐÏÐÁÓÔØ Œ ÕÖÅ ÐÒÏÊÄÅÎÎÕÀ ŒÅÒÛÉÎÕ, ÎÏ ÜÔÏ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÔÏÌØËÏ ÎÁÞÁÌØÎÁÑ ŒÅÒÛÉÎÁ, ÔÁË ËÁË ŒÏ ŒÓÅ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÓÔÒÅÌËÉ ÕÖÅ ŒÅÄÕÔ.

3. œ ÎÁÛÅÍ ËÏÎËÒÅÔÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ŒÓÅ ÃÉËÌÙ ÂÕÄÕÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÊ ÄÌÉÎÙ. (óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, ÜÔÁ ÄÌÉÎÁ | ÄÅÌÉÔÅÌØ n.) çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ ÜÔÏ ÑÓÎÏ | ÃÉËÌÙ, ÎÁÞÉÎÁÀÝÉÅÓÑ ÉÚ ÒÁÚÎÙÈ ÔÏÞÅË, ÏÔÌÉÞÁÀÔÓÑ ÐÏŒÏÒÏÔÏÍ. á ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ ÉÎÁÞÅ: ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ

x 7! x + a 7! x + 2a 7! : : : 7! x + ka

ÓŒÅÒÎčÔÓÑ Œ ÃÉËÌ, ËÏÇÄÁ x ÓÒÁŒÎÉÍÏ Ó x + ka ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ n, ÔÏ ÅÓÔØ ËÏÇÄÁ ka ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ n, É ÜÔÏ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ x.

4. éÚ ÓËÁÚÁÎÎÏÇÏ ŒÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÄÌÉÎÁ ÃÉËÌÏŒ | ÜÔÏ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ k, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ka ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ n.

5. ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ n ÐÒÏÓÔÏ (É ÒÁŒÎÏ ÞÉÓÌÕ p, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ab ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p). ôÏÇÄÁ ÒÁÚÍÅÒ ÃÉËÌÁ ÄÏÌÖÅÎ ÂÙÔØ ÄÅÌÉÔÅÌÅÍ ÐÒÏÓÔÏÇÏ p É ÐÏÔÏÍÕ ÅÓÔØ ÄŒÁ ŒÁÒÉÁÎÔÁ: ÌÉÂÏ ÃÉËÌ ÉÍÅÅÔ ÄÌÉÎÕ 1 (ÔÏÇÄÁ ÓÔÒÅÌËÉ ŒÅÄÕÔ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ Œ ÎÅč ÖÅ, ÔÏ ÅÓÔØ x + a ÓÒÁŒÎÉÍÏ Ó a, ÔÏ ÅÓÔØ a ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p), ÌÉÂÏ ÃÉËÌ ÉÍÅÅÔ ÄÌÉÎÕ p.

6. îÁÍ ÏÓÔÁÌÏÓØ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÐÏÓÌÅÄÎÅÍ ÓÌÕÞÁÅ b ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ b. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÐÏÓÌÅ b ÛÁÇÏŒ ÐÏ ÓÔÒÅÌËÁÍ ÍÙ ÐÒÉÂÁŒÌÑÅÍ ÞÉÓÌÏ ab, ËÏÔÏÒÏÅ ËÒÁÔÎÏ p, ÔÏ ÅÓÔØ ŒÏÚŒÒÁÝÁÅÍÓÑ Œ ÉÓÈÏÄÎÕÀ ÔÏÞÞËÕ. úÎÁÞÉÔ, ÍÙ ÓÄÅÌÁÌÉ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ ÏÂÏÒÏÔÏŒ ÐÏ ÃÉËÌÕ ÄÌÉÎÏÊ p, ÔÏ ÅÓÔØ b ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p. þÔÏ É ÔÒÅÂÏŒÁÌÏÓØ ÄÏËÁÚÁÔØ.

151. ôÒÅÔÉÊ ŒÁÒÉÁÎÔ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ

1. ìÅÍÍÁ: ÅÓÌÉ ÞÉÓÌÁ m É n ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙ (ÎÅ ÉÍÅÀÔ ÏÂÝÉÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ, ËÒÏÍÅ 1), ÔÏ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ ÔÁËÉÅ ÃÅÌÙÅ x É y, ÞÔÏ mx + ny = 1.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. äÌÑ ÄÁÎÎÙÈ m É n ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ŒÓÅ ÞÉÓÌÁ, ËÏÔÏÒÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙ Œ ŒÉÄÅ

mx + ny ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ x É y. (äÌÑ ËÒÁÔËÏÓÔÉ ÂÕÄÅÍ ÐÒÏÓÔÏ ÎÁÚÙŒÁÔØ ÉÈ ĂÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙÍĄ.)

óÕÍÍÁ É ÒÁÚÎÏÓÔØ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙÈ ÞÉÓÅÌ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÁ (ÓÌÏÖÉÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ). ìÀÂÏÅ ËÒÁÔÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÓÁÍÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ (ÕÍÎÏÖÉÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÎÁ ÞÉÓÌÏ). ëÁË ÇÏŒÏÒÑÔ, ĂÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙÅ ÞÉÓÌÁ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÉÄÅÁÌĄ.

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏÅ ÞÉÓÌÏ d É ÄÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÉÍÙÅ ÞÉÓÌÁ ÅÍÕ ËÒÁÔÎÙ. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÅÓÌÉ ËÁËÏÅ-ÔÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏÅ ÞÉÓÌÏ s ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ d Ó ÏÓÔÁÔËÏÍ, ÔÏ s = qd+r, ÔÏÇÄÁ s, d, qd É r = s-qd ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙ. ðÏÌÕÞÉÌÏÓØ, ÞÔÏ ÍÅÎØÛÅÅ (r ¡ d) ÞÉÓÌÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ, ÞÔÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏ ÌÉÛØ ÅÓÌÉ r = 0. éÔÁË, ŒÓÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙÅ ÞÉÓÌÁ ËÒÁÔÎÙ d. œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, m É n (ËÏÔÏÒÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙ) ËÒÁÔÎÙ d, É ÐÏÔÏÍÕ d = 1 (ÔÁË ËÁË m É n ÎÅ ÉÍÅÀÔ ÏÂÝÉÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ). óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, ÞÉÓÌÏ 1 ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ, ÞÔÏ É ÔÒÅÂÏŒÁÌÏÓØ ÄÏËÁÚÁÔØ.

2. äÏËÁÖÅÍ ÔÅÐÅÒØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ab ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ p, ÔÏ ÏÄÎÏ ÉÚ ÞÉÓÅÌ a É b ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÐÕÓÔØ a ÎÅ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p. ôÏÇÄÁ a É p ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙ. ðÏ ÌÅÍÍÅ ÎÁÊÄčÍ x É y, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ax + py = 1. õÍÎÏÖÉÍ ÜÔÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ÎÁ b, ÐÏÌÕÞÉÍ

abx + pby = b. ïÂÁ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÑ Œ ÌÅŒÏÊ ÞÁÓÔÉ ÄÅÌÑÔÓÑ ÎÁ p (ÐÅÒŒÙÊ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ab, ŒÔÏÒÏÊ

{ p), ÔÁË ÞÔÏ É ÉÈ ÓÕÍÍÁ b ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p, ÞÔÏ É ÔÒÅÂÏŒÁÌÏÓØ ÄÏËÁÚÁÔØ.

152. þÅÔŒčÒÔÙÊ ŒÁÒÉÁÎÔ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ

1. âÕÄÅÍ ÎÁÚÙŒÁÔØ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ åŒËÌÉÄÁ ÔÁËÏÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ: Œ ÐÁÒÅ ÃÅÌÙÈ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØ- ÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a; b ÚÁÍÅÎÑÅÍ ÂÏÌØÛÅÅ (ÐÕÓÔØ ÜÔÏ a) ÎÁ ÅÇÏ ÏÓÔÁÔÏË ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ ÍÅÎØÛÅÅ.

ìÅÍÍÁ: ÐÒÉ ÔÁËÏÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÉ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÏÂÝÉÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ ÎÅ ÍÅÎÑÅÔÓÑ (Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ÞÉÓÌÁ ÏÓÔÁÀÔÓÑ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÍÉ).

(œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, Õ ÐÁÒ (a; b) É (a mod b; b) ÏÄÎÉ É ÔÅ ÖÅ ÏÂÝÉÅ ÄÅÌÉÔÅÌÉ.) 2. îÁÞÁŒ Ó ÐÁÒÙ a; b, ÍÙ ÍÎÏÇÏËÒÁÔÎÏ ÐÒÉÍÅÎÑÅÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ åŒËÌÉÄÁ. ðÒÉ ÜÔÏÍ ŒÓÅ ÞÉÓÌÁ ŒÏ ŒÓÅÈ ÐÁÒÁÈ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÙ ËÁË ËÏÍÂÉÎÁÃÉÑ a É b Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉ- ÃÉÅÎÔÁÍÉ, ÔÏ ÅÓÔØ ËÁË ax + by ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ ÃÅÌÙÈ x É y. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÄŒÁ ÞÉÓÌÁ p É q ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙ Œ ÔÁËÏÍ ŒÉÄÅ, ÔÏ É p mod q ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ.

3. áÌÇÏÒÉÔÍ åŒËÌÉÄÁ: ÐÒÉÍÅÎÑÔØ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, ÐÏËÁ ÎÅ ÏÓÔÁÎÅÔÓÑ ÐÁÒÁ x; 0. ðÏÓËÏÌØËÕ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÎÅ ÍÅÎÑÅÔ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÏÂÝÉÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ É îïä(x; 0) = x, ÔÏ x = (a; b).

óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, îïä(a; b) ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ ËÁË ax + by ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ x É y. äÁÌÅÅ ÒÁÓÓÕÖÄÁÅÍ ËÁË Œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÍ ŒÁÒÉÁÎÔÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ.