162. äÒÏÂÉ æÁÒÅÑ

îÁÐÉÛÅÍ ÄÌÑ ÎÁÞÁÌÁ ÄÒÏÂÉ 0=1 É 1=1: 0 1 1 1 úÁÔÅÍ ŒÓÔÁŒÉÍ ÍÅÖÄÕ ÜÔÉÍÉ ÄŒÕÍÑ ÄÒÏÂÑÍÉ ÔÒÅÔØÀ, ÓÌÏÖÉŒ ÏÔÄÅÌØÎÏ ÞÉÓÌÉÔÅÌÉ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÉ ÜÔÉÈ ÄÒÏÂÅÊ (0 + 1 = 1, 1 + 1 = 2)ö 0 1 1 2 1 1 ôÅÐÅÒØ ÐÒÏÄÅÌÁÅÍ ÜÔÏ ÖÅ Ó ËÁÖÄÏÊ ÐÁÒÏÊ ÓÏÓÅÄÎÉÈ ÄÒÏÂÅÊ (ÐÏÌÕÞÁÔÓÑ ÄÒÏÂÉ (0+1)=(1+2) = 1=3 É (1 + 1)=(2 + 1) = 2=3): 0 1 1 3 1 2 2 3 1 1 ôÅÏÒÅÍÁ. ðÒÉ ÎÅÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÍ ÐÏŒÔÏÒÅÎÉÉ ÜÔÏÊ ÐÒÏÃÅÄÕÒÙ ËÁÖÄÁÑ ÎÅÓÏËÒÁÔÉÍÁÑ ÐÒÁ- ŒÉÌØÎÁÑ (ÌÅÖÁÝÁÑ ÍÅÖÄÕ 0 É 1) ÄÒÏÂØ ÂÕÄÕÔ ÎÁÐÉÓÁÎÁ, ÐÒÉÞčÍ ÒÏŒÎÏ ÏÄÉÎ ÒÁÚ.

óÅÊÞÁÓ ÍÙ ÜÔÏ ÄÏËÁÖÅÍ. äÌÑ ÎÁÞÁÌÁ ÚÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ ÎÏŒÁÑ ÄÒÏÂØ ÌÅÖÉÔ ÍÅÖÄÕ ÔÅÍÉ ÄŒÕÍÑ, ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÎÁ ÐÏÌÕÞÉÌÁÓØ. îÅÆÏÒÍÁÌØÎÏÅ ÏÂSSÑÓÎÅÎÉÅ ÔÁËÏÅ: ÅÓÌÉ Õ a ÛËÏÌØÎÉËÏŒ ÂÙÌÏ b ÛÏËÏÌÁÄÏË (ÐÏ b=a ÛÏËÏÌÁÄÏË ÎÁ ÛËÏÌØÎÉËÁ), Á Õ ÄÒÕÇÉÈ c ÛËÏÌØÎÉËÏŒ | d ÛÏËÏ- ÌÁÄÏË (ÐÏ d=c ÎÁ ËÁÖÄÏÇÏ), ÔÏ ÐÒÉ ŒÓÔÒÅÞÅ ÎÁ a + c ÛËÏÌØÎÉËÏŒ ÐÒÉÄčÔÓÑ b + d ÛÏËÏÌÁÄÏË (ÐÏ (a + c)=(b + d) ÎÁ ÞÅÌÏŒÅËÁ). [ûËÏÌØÎÉËÉ ŒÅÄØ ÔÏÖÅ ÌÀÄÉ. | ðÒÉÍ. ÓÏÓÔÁŒÉÔ.] ðÒÉ ÜÔÏÍ ÏÄÎÁ ËÏÍÐÁÎÉÑ ÏÔ ÜÔÏÇÏ ŒÙÉÇÒÁÅÔ, Á ÄÒÕÇÁÑ ÐÒÏÉÇÒÁÅÔ, ÔÏ ÅÓÔØ ÄÒÏÂØ (a + c_=(b + d) ÂÕÄÅÔ ÍÅÖÄÕ ÄŒÕÍÑ ÄÒÕÇÉÍÉ ÄÒÏÂÑÍÉ.

á ŒÏÔ ÆÏÒÍÁÌØÎÏÅ ÏÂSSÑÓÎÅÎÉÅ: ÅÓÌÉ a=b ¡ c=d, ÔÏ

a + c b + d^- a b^=

(a + c)b - a(b + d) b(b + d)^= bc - ad b(b + d) ¿ 0;

(ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ bc - ad ¿ 0 ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ a=b ¡ c=d ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ ÎÁ bd). áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÄÏËÁÚÙŒÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ (a+c)=(b+d) ¡ c=d. éÔÁË, ÐÒÉ ÎÁÛÉÈ ÄÅÊÓÔŒÉÑÈ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔÓÑ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ ÐÏÒÑÄÏË ÄÒÏÂÅÊ | ÏÎÉ ŒÓÅÇÄÁ ÎÁÐÉÓÁÎÙ ÐÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÎÉÀ.

ðÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÐÏÌÕÞÁÀÝÉÅÓÑ ÄÒÏÂÉ ÎÅÓÏËÒÁÔÉÍÙ. âÕÄÅÍ ÎÁÚÙŒÁÔØ ÄÒÏÂÉ a=b É c=d (ÓÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏ a=b ¡ c=d) ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ, ÅÓÌÉ bc - ad = 1.

ìÅÍÍÁ. åÓÌÉ a=b É c=d | ÓÏÓÅÄÎÉÅ ÄÒÏÂÉ, ÔÏ a=b É (a + c)=(b + d) ÓÏÓÅÄÎÉÅ É (a + c)=(b + d) É c=d ÓÏÓÅÄÎÉÅ (ÍÅÖÄÕ ÄŒÕÍÑ ÓÏÓÅÄÑÍÉ ÓÔÁÎÏŒÉÔÓÑ ÔÒÅÔÉÊ).

üÔÏ ÌÅÇËÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ ÐÒÏÓÔÙÍ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÅÍ:

(a + c)b - a(b + d) = bc - ad = 1 É c(b + d) - (a + c)d = bc - ad = 1:

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, Œ ËÁÖÄÙÊ ÍÏÍÅÎÔ ÏÐÉÓÁÎÎÎÏÊ Œ ÔÅÏÒÅÍÅ ÐÒÏÃÅÄÕÒÙ ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÒÑÄÏÍ ÓÔÏÑÝÉÅ ÄÒÏÂÉ ÂÕÄÕÔ ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ | ÜÔÏ ÏÞÅŒÉÄÎÏ ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÌÅÍÍÙ (ÎÁÞÁÌØÎÙÅ ÄÒÏÂÉ 0=1 É 1=1, ËÏÎÅÞÎÏ, ÂÙÌÉ ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ).

úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÄŒÅ ÄÒÏÂÉ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ, ÔÏ ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ÎÉÈ ÎÅÓÏËÒÁÔÉÍÁ. äÅÊ- ÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÅÓÌÉ, ÎÁÐÒÉÍÅÒ, a É b ÉÍÅÀÔ ÏÂÝÉÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ d, ÔÏ bc - ad ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ d,

Á ÜÔÏ ÎÅŒÏÚÍÏÖÎÏ, ÔÁË ËÁË bc - ad = 1. ðÏÜÔÏÍÕ ŒÓÅ ÄÒÏÂÉ, ËÏÔÏÒÙÅ Õ ÎÁÓ ÐÏÌÕÞÁÀÔÓÑ, ÎÅÓÏËÒÁÔÉÍÙ.

îÁËÏÎÅÃ, ÄÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÎÅÓÏËÒÁÔÉÍÁÑ ÄÒÏÂØ ËÏÇÄÁ-ÎÉÂÕÄØ ÐÏÑŒÉÔÓÑ. äÌÑ ÜÔÏÇÏ ŒÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÔÁËÉÍ ÓÏÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ: ÅÓÌÉ ÄÒÏÂØ p=q ÌÅÖÉÔ ÍÅÖÄÕ ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ ÄÒÏÂÑÍÉ a=b É c=d, ÔÏ q ˘ b + d. (äÒÕÇÉÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, ÞÔÏÂÙ ÒÁÚÄÅÌÉÔØ ÄŒÅ ÓÏÓÅÄÎÉÅ ÄÒÏÂÉ, ÎÕÖÎÁ ÄÒÏÂØ Ó ÂÏÌØÛÉÍ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÅÍ: ÎÁÉÍÅÎØÛÉÊ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌØ ÂÕÄÅÔ Õ ÄÒÏÂÉ, ÐÏÌÕÞÁÀÝÅÊÓÑ ÒÁÚÄÅÌØÎÙÍ ÓÌÏÖÅÎÉÅÍ ÞÉÓÌÉÔÅÌÅÊ É ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÅÊ.)

œ ÜÔÏÍ ÌÅÇËÏ ÕÂÅÄÉÔØÓÑ. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÄÒÏÂØ p=q ÄÅÌÉÔ ÏÔÒÅÚÏË ÍÅÖÄÕ a=b É c=d ÎÁ ÄŒÅ ÞÁÓÔÉ, ÄÌÉÎÙ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÃÅÎÉŒÁÀÔÓÑ ÓÎÉÚÕ ÔÁË: p q^- a b^= pb - qa

bd ˘^1_{bq} É^c_d -^p_q =^{cq - dp}_{dq} ˘^1_{dq}

îÏ ÓÕÍÍÁ ÜÔÉÈ ÄÌÉÎ ÅÓÔØ 1=bd | ÒÁÚÎÏÓÔØ ÍÅÖÄÕ a=b É c=d. úÎÁÞÉÔ, 1=(bq) + 1=(dq) 6 1=(bd), ÏÔËÕÄÁ q ˘ b + d.

ôÅÐÅÒØ ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÚÁŒÅÒÛÉÔØ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÔÅÏÒÅÍÙ. îÁ ËÁÖÄÏÍ ÛÁÇÅ ÏÔÒÅÚÏË [0; 1] ÒÁÚÂÉÔ ÎÁ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÕÞÁÓÔËÏŒ ÕÖÅ ŒÙÐÉÓÁÎÎÙÍÉ ÄÒÏÂÑÍÉ. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÕÞÁÓÔËÁ ÐÏÄÓÞÉÔÁÅÍ ÓÕÍÍÕ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÅÊ ÄÒÏÂÅÊ-ËÏÎÃÏŒ. ëÏÇÄÁ ÕÞÁÓÔÏË ÒÁÚÂÉŒÁÅÔÓÑ ÎÁ ÄŒÁ, ÄÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÞÁÓÔÅÊ ÜÔÁ ÓÕÍÍÁ ÕŒÅÌÉÞÉÔÓÑ. úÎÁÞÉÔ, ÐÏÓÌÅ n ÛÁÇÏŒ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ Œ ÔÅÏÒÅÍÅ ÐÒÏÃÅÄÕÒÙ ÐÏÌÕÞÁÔÓÑ ÕÞÁÓÔËÉ Ó ÓÕÍÍÏÊ n ÉÌÉ ÂÏÌØÛÅ.

åÓÌÉ (ÎÅÓÏËÒÁÔÉÍÁÑ) ÄÒÏÂØ p=q ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÅÝč ÎÅ ÐÏÑŒÉÌÁÓØ, ÔÏ ÏÎÁ ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏÄÎÏÍ ÉÚ ÕÞÁÓÔËÏŒ, É Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ËÁË ÍÙ ŒÉÄÅÌÉ, ÓÕÍÍÁ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÅÊ ËÏÎÃÏŒ ÜÔÏÇÏ ÕÞÁÓÔËÁ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÂÏÌØÛÅ q, É ÐÏÔÏÍÕ n 6 q. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÐÏÓÌÅ n-ÇÏ ÛÁÇÁ ÐÏÑŒÑÔÓÑ ŒÓÅ ÎÅÓÏËÒÁÔÉÍÙÅ ÄÒÏÂÉ ÓÏ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÑÍÉ ÍÅÎØÛÅ n. ôÅÏÒÅÍÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ.

üÔÏÔ ÍÁÔÅÒÉÁÌ ÄÏŒÏÌØÎÏ ÆÏÒÍÁÌÅÎ, ÎÏ ÐÏÄÏÂÎÙÅ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÑ ÐÒÉÇÏÄÑÔÓÑ Œ ÂÕÄÕÝÅÍ | ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ËÏÇÄÁ ÒÅÞØ ÐÏÊÄčÔ ÏÂ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÌÁÈ É ÉÈ ÐÒÉÂÌÉÖÅÎÉÑÈ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ.

[þÔÏ-ÔÏ Ñ ÜÔÏÇÏ ÎÅ ÐÏÎÑÌ. îÅ ÌÕÞÛÅ ÌÉ ÚÄÅÓØ ÎÁÐÉÓÁÔØ ÔÏ, ÞÔÏ ÇÏŒÏÒÉÌ æÏË ÐÒÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ É ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ?]