125. óÒÅÄÎÑÑ ÌÉÎÉÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ

óÒÅÄÎÅÊ ÌÉÎÉÅÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÄŒÕÈ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

125.1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁ ÔÒÅÔØÅÊ ÓÔÏÒÏÎÅ É ÒÁŒÎÁ Åč ÐÏÌÏŒÉÎÅ. 125.2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÉ ÓÒÅÄÎÉÅ ÌÉÎÉÉ ÒÁÚÂÉŒÁÀÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÎÁ ÞÅÔÙÒÅ ÒÁŒÎÙÈ ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉËÁ.

125.3. ó ÐÏÍÏÝØÀ ÃÉÒËÕÌÑ É ÌÉÎÅÊËÉ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÓÅÒÅÄÉÎÁÍ ÔÒÅÈ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎ.

125.4. (ôÅÏÒÅÍÁ œÁÒÉÎØÏÎÁ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ ÌÀÂÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ.

125.5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÄŒÕÈ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ÌÀÂÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ É ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÅÇÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ.

125.6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (Á) ÅÓÌÉ ÏÔÒÅÚËÉ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ, ÔÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ; (Â) ÅÓÌÉ ÜÔÉ ÏÔÒÅÚËÉ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ, ÔÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ.

125.7. œ ŒÙÐÕËÌÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ ABCD ÏÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ AB É CD ÒÁŒÅÎ 1. ðÒÑÍÙÅ BC É AD ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ AC É BD.

125.8. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÓÅÒÅÄÉÎ ŒÓÅÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÈ ÄÁÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ ÓÏ ŒÓÅÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ ÄÁÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

125.9. éÚ ŒÅÒÛÉÎÙ A ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÏÐÕÝÅÎÙ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙ AM É AP ÎÁ ÂÉÓ- ÓÅËÔÒÉÓÙ ŒÎÅÛÎÉÈ ÕÇÌÏŒ B É C. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÒÅÚÏË PM, ÅÓÌÉ ÐÅÒÉÍÅÔÒ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁŒÅÎ 10.

125.10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ É ÄÅÌÑÔÓÑ ÅÀ Œ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ 2:1, ÓÞÉÔÁÑ ÏÔ ŒÅÒÛÉÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

125.11. äŒÅ ÍÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ. 125.12. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ ÐÏ ŒÅÒÛÉÎÅ É ÓÅÒÅÄÉÎÁÍ ÓÔÏÒÏÎ, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÍ ÜÔÕ ŒÅÒÛÉÎÕ.

125.13. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÔÒÅÈ ÍÅÄÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÍÅÎØÛÅ ÐÅÒÉÍÅÔÒÁ, ÎÏ ÂÏÌØÛÅ ÔÒÅÈ ÞÅÔŒÅÒÔÅÊ ÐÅÒÉÍÅÔÒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

125.14. ôÏÞËÉ M É N | ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÏÓÅÄÎÉÈ ÓÔÏÒÏÎ BC É CD ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ABCD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ AM É AN ÄÅÌÑÔ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ BD ÎÁ ÔÒÉ ÒÁŒÎÙÅ ÞÁÓÔÉ.

125.15. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ŒÙÓÏÔÁÍ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÙÍ ÉÚ ÄŒÕÈ ŒÅÒÛÉÎ, É ÍÅÄÉÁÎÅ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÏÊ ÉÚ ÔÒÅÔØÅÊ.

125.16. îÁ ÂÏËÏŒÙÈ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É BC ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÚÑÔÙ ÓÏÏÔ- ŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÔÏÞËÉ M É N, ÐÒÉÞčÍ BM = CN. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ MN ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÓÒÅÄÎÅÊ ÌÉÎÉÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÊ ÅÇÏ ÏÓÎÏŒÁÎÉÀ.

125.17. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÓÔÏÒÏÎÅ É ÍÅÄÉÁÎÁÍ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÙÍ Ë ÄŒÕÍ ÄÒÕÇÉÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ.

125.18. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÔÒčÍ ÍÅÄÉÁÎÁÍ.

125.19. äÏËÁÖÉÔÅ ÐÒÉÚÎÁË ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ ÐÏ ÔÒčÍ ÍÅÄÉÁÎÁÍ.

* * *

125.20. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÓÅÒÅÄÉÎÁÍ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎ.

125.21. ôÏÞËÉ A1, B1 É C1 ÏÂÒÁÚÙ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ M ÐÒÉ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÅÒÅÄÉÎ ÓÔÏÒÏÎ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ BC, AC É AB ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ AA_1, BB_1 É CC_1 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.

125.22. œ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ ABCD ÔÏÞËÁ E | ÓÅÒÅÄÉÎÁ AB, ÔÏÞËÁ F | ÓÅÒÅÄÉÎÁ CD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÏÔÒÅÚËÏŒ AF, CE, BF É DE ÑŒÌÑÀÔÓÑ ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ.

125.23. œ ŒÙÐÕËÌÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÄŒÕÈ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖ- ÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ, ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÒÁŒÎÙÅ ÕÇÌÙ Ó ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÒÁŒÎÙ.

125.24. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ŒÅÒÛÉÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÄÏ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ŒÙÓÏÔ ŒÄŒÏÅ ÂÏÌØÛÅ, ÞÅÍ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÃÅÎÔÒÁ ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ËÒÕÇÁ ÄÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ.

125.25. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÚÎÁÑ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÅ ÃÅÎÔÒÕ ÅÇÏ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÔÏÒÏÎ.

125.26. äÉÁÇÏÎÁÌÉ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ. þÅÒÅÚ ÓÅÒÅ- ÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ AB É AD ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÐÒÑÍÙÅ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÅ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ CD É

CB ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÐÒÑÍÙÅ É ÐÒÑÍÁÑ AC ÉÍÅÀÔ ÏÂÝÕÀ ÔÏÞËÕ.

125.27. œÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ P, ÐÒÉÞčÍ “PAC = “PBC. éÚ ÔÏÞËÉ P ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ

BC É CA ÏÐÕÝÅÎÙ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙ PM É PK ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. ðÕÓÔØ D | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ AB.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ DK = DM.

125.28. îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É BC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ËÁË ÎÁ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÁÈ ÐÏÓÔÒÏÅÎÙ ŒÎÅ ÅÇÏ ÐÒÑÍÏ- ÕÇÏÌØÎÙÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ APB É BQC Ó ÏÄÉÎÁËÏŒÙÍÉ ÕÇÌÁÍÉ ŒÅÌÉÞÉÎÙ fi ÐÒÉ ÉÈ ÏÂÝÅÊ ŒÅÒÛÉÎÅ B. îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ PQK, ÇÄÅ K | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ AC.

125.29. äŒÁ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC É CDE ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÐÏ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ÏÔ ÐÒÑÍÏÊ

AE É ÉÍÅÀÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÕÀ ÏÂÝÕÀ ÔÏÞËÕ C. ðÕÓÔØ M, N É K | ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÏÔÒÅÚËÏŒ BD, AC É CE

ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË MNK | ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÊ.