141. ïÓÅŒÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÑ

141.1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ ÒÏÍÂÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÅÇÏ ÏÓØÀ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ. 141.2. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÆÉÇÕÒÁ, ÎÅ ÉÍÅÀÝÁÑ ÏÓÅÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ, ÎÏ ÐÅÒÅÈÏÄÑÝÁÑ Œ ÓÅÂÑ ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÐÏŒÏÒÏÔÅ?

141.3. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÆÉÇÕÒÁ, ÎÅ ÉÍÅÀÝÁÑ ÎÉ ÏÓÅÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ, ÎÉ ÃÅÎÔÒÏŒ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ, ÎÏ ÐÅÒÅÈÏÄÑÝÁÑ Œ ÓÅÂÑ ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÐÏŒÏÒÏÔÅ?

141.4. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞËÉ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÊ ÔÏÞËÅ M(x; y) ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ Á) ÏÓÉ ÏÒÄÉÎÁÔ; Â) ÏÓÉ ÁÂÓÃÉÓÓ; Œ) ÐÒÑÍÏÊ x = a; Ç) ÐÒÑÍÏÊ y = b; Ä) ÐÒÑÍÏÊ y = x; Å) ÐÒÑÍÏÊ

y = -x._{141.5. æÉÇÕÒÁ ÉÍÅÅÔ ÄŒÅ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÅ ÏÓÉ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÉÍÅÅÔ}

ÃÅÎÔÒ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ.

141.6. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÆÉÇÕÒÁ, ÉÍÅÀÝÁÑ ÒÏŒÎÏ ÄŒÅ ÏÓÉ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ, ÎÏ ÎÅ ÉÍÅÀÝÁÑ ÃÅÎÔÒÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ?

141.7. þÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ÉÍÅÅÔ ÒÏŒÎÏ ÄŒÅ ÏÓÉ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÏÎ | ÌÉÂÏ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉË, ÌÉÂÏ ÒÏÍÂ?

141.8. íÏÖÅÔ ÌÉ ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉË ÉÍÅÔØ ÒÏŒÎÏ ÄŒÅ ÏÓÉ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ? 141.9. íÏÖÅÔ ÌÉ ÆÉÇÕÒÁ ÉÍÅÔØ ÃÅÎÔÒ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ É ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÕ ÏÓØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ? 141.10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ŒÙÐÕËÌÙÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË Ó ÏÓØÀ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ ÌÉÂÏ ŒÐÉ- ÓÁÎÎÙÊ, ÌÉÂÏ ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ.

141.11. ôÏÞËÉ A É B ÌÅÖÁÔ ÐÏ ÒÁÚÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÔ ÐÒÑÍÏÊ l. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁ ÜÔÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÔÏÞËÕ M ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÐÒÑÍÁÑ l ÄÅÌÉÌÁ ÕÇÏÌ AMB ÐÏÐÏÌÁÍ.

141.12. œÎÕÔÒÉ ÏÓÔÒÏÇÏ ÕÇÌÁ ÄÁÎÙ ÔÏÞËÉ M É N. ëÁË ÉÚ ÔÏÞËÉ M ÎÁÐÒÁŒÉÔØ ÌÕÞ ÓŒÅÔÁ, ÞÔÏÂÙ ÏÎ, ÏÔÒÁÚÉŒÛÉÓØ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ ÏÔ ÓÔÏÒÏÎ ÕÇÌÁ, ÐÏÐÁÌ Œ ÔÏÞËÕ N ?

141.13. AB - ÄÉÁÍÅÔÒ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ; C, D, E | ÔÏÞËÉ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÏÌÕÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ACDEB. îÁ ÄÉÁÍÅÔÒÅ AB ŒÚÑÔÙ: ÔÏÞËÁ F ÔÁË, ÞÔÏ “CFA = “DFB, É ÔÏÞËÁ G ÔÁË, ÞÔÏ “DGA =

“EGB. îÁÊÄÉÔÅ “FDG, ÅÓÌÉ ÄÕÇÁ AC ÒÁŒÎÁ 60^ffi, Á ÄÕÇÁ BE ÒÁŒÎÁ 20^ffi.

141.14. œÎÕÔÒÉ ÏÓÔÒÏÇÏ ÕÇÌÁ ÄÁÎÙ ÔÏÞËÉ M É N. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ÕÇÌÁ ÔÏÞËÉ K

É L ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÐÅÒÉÍÅÔÒ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ MKLN ÂÙÌ ÎÁÉÍÅÎØÛÉÍ.

141.15. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÄÁÎÎÙÍ ÓÅÒÅÄÉÎÁÍ ÄŒÕÈ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎ É ÐÒÑÍÏÊ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÌÅÖÉÔ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÁÑ Ë ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÜÔÉÈ ÓÔÏÒÏÎ.

141.16. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍ ÄŒÕÈ ÅÇÏ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓ É ÐÒÑÍÏÊ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÌÅÖÉÔ ÔÒÅÔØÑ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ.

141.17. ôÏÞËÉ M É N ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÐÏ ÒÁÚÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÔ ÐÒÑÍÏÊ l. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ

l ÔÁËÕÀ ÔÏÞËÕ K, ÞÔÏÂÙ ÒÁÚÎÏÓÔØ ÏÔÒÅÚËÏŒ MK É NK ÂÙÌÁ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÊ.

141.18. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎÙ ÐÒÑÍÁÑ l É ÄŒÅ ÔÏÞËÉ A É B ÐÏ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ÏÔ ÎÅÅ. îÁ ÐÒÑÍÏÊ l ŒÙÂÒÁÎÙ ÔÏÞËÁ M, ÓÕÍÍÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ÏÔ ËÏÔÏÒÏÊ ÄÏ ÔÏÞÅË A É B ÎÁÉÍÅÎØÛÁÑ, É ÔÏÞËÁ N, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ A É B ÒÁŒÎÙ: AN = BN. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ A, B,

M, N ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

141.19. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ÐÏ ÞÅÔÙÒÅÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ AC ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÏÊ ÕÇÌÁ A.

141.20. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ÐÏ ÄŒÕÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ AB É AD É ÄŒÕÍ ÕÇÌÁÍ

B É D, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ Œ ÎÅÇÏ ÍÏÖÎÏ ŒÐÉÓÁÔØ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ.

141.21. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÅÓÌÉ ÄÁÎÁ ÏÄÎÁ ÅÇÏ ŒÅÒÛÉÎÁ É ÔÒÉ ÐÒÑÍÙÈ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÈ ÌÅÖÁÔ ÅÇÏ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ.

141.22. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÄŒÕÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ É ÒÁÚÎÏÓÔÉ ÕÇÌÏŒ, ÐÒÉÌÅÖÁÝÉÈ Ë ÔÒÅ- ÔØÅÊ.

141.23. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÄŒÕÍ ÕÇÌÁÍ É ÒÁÚÎÏÓÔÉ ÐÒÏÔÉŒÏÌÅÖÁÝÉÈ ÉÍ ÓÔÏÒÏÎ. 141.24. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÒÁÚÎÏÓÔÉ ÄŒÕÈ ÓÔÏÒÏÎ, ÕÇÌÕ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ É ÓÔÏÒÏÎÅ, ÐÒÏÔÉŒÏÌÅÖÁÝÅÊ ÜÔÏÍÕ ÕÇÌÕ.

141.25. AD | ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ÕÇÌÁ A Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ A ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÐÒÑ- ÍÁÑ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁÑ Ë AD, É ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ B ÏÐÕÝÅÎ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ BB_1 ÎÁ ÜÔÕ ÐÒÑÍÕÀ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒÉÍÅÔÒ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ BB_1C ÂÏÌØÛÅ ÐÅÒÉÍÅÔÒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

141.26. óÒÅÄÉ ŒÓÅÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ ABC Ó ÄÁÎÎÙÍ ÕÇÌÏÍ C É ÓÔÏÒÏÎÏÊ AB ÎÁÊÄÉÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË Ó ÎÁÉÂÏÌØÛÉÍ ŒÏÚÍÏÖÎÙÍ ÐÅÒÉÍÅÔÒÏÍ.

141.27. îÁÊÄÉÔÅ ÓÒÅÄÉ ŒÓÅÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ Ó ÄÁÎÎÙÍ ÏÓÎÏŒÁÎÉÅÍ É ÄÁÎÎÏÊ ÐÌÏÝÁÄØÀ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÎÁÉÍÅÎØÛÅÇÏ ÐÅÒÉÍÅÔÒÁ.

141.28. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍ ÄŒÕÈ ÅÇÏ ŒÙÓÏÔ É ÐÒÑÍÏÊ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÊ ÔÒÅÔØÀ ŒÙÓÏÔÕ.

141.29. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÃÅÎÔÒÕ ÅÇÏ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ É ÄŒÕÍ ÐÒÑÍÙÍ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÈ ÌÅÖÁÔ ŒÙÓÏÔÙ.

141.30. (úÁÄÁÞÁ æÁÎØÑÎÏ) œÐÉÛÉÔÅ Œ ÄÁÎÎÙÊ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉË ÎÁÉÍÅÎØÛÅÇÏ ÐÅÒÉÍÅÔÒÁ.

141.31. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÚÁÄÁÎÙ ÄŒÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÐÒÑÍÙÅ, É ÎÁ ÎÉÈ ÏÔÍÅÞÅÎÏ ÐÏ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ (D É F). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC, Õ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ CD É AE ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÄÁÎÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ, Á ÉÈ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑ | ÄÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ D É F.

141.32. œÏÓÓÔÁÎÏŒÉÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÅÓÌÉ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔÍÅÞÅÎÙ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ: O | ÃÅÎÔÒ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, P | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎ É H | ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ŒÙÓÏÔ ÜÔÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

141.33. îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÌÙ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÂÉÓ- ÓÅËÔÒÉÓÁ AD ÒÁŒÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AC É ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ ÏÔÒÅÚËÕ OH, ÇÄÅ O | ÃÅÎÔÒ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, H | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ŒÙÓÏÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

141.34. äÁÎÙ ÐÒÑÍÁÑ l É ÔÏÞËÉ A É B ÐÏ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ÏÔ ÎÅÅ. ðÕÓÔØ A_1 É B_1 | ÐÒÏÅËÃÉÉ ÜÔÉÈ ÔÏÞÅË ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ l. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ l ÔÁËÕÀ ÔÏÞËÕ M, ÞÔÏÂÙ ÕÇÏÌ AMA_1 ÂÙÌ ŒÄŒÏÅ ÍÅÎØÛÅ ÕÇÌÁ BMB_1.

141.35. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC É ÔÏÞËÁ M. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ, ÓÉÍÍÅ- ÔÒÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÅ M ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄŒÕÈ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÐÏÐÁÄÁÀÔ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÏÐÉÓÁÎÎÕÀ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÁÑ ÔÏÞËÅ M ÏÔÎÏÓÉ- ÔÅÌØÎÏ ÔÒÅÔØÅÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÔÁËÖÅ ÐÏÐÁÄÁÅÔ ÎÁ ÜÔÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ.

141.36. œÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC Ó ÕÇÌÁÍÉ “A = 50^ffi, “B = 60^ffi, “C = 70^ffi ÄÁÎÁ ÔÏÞËÁ

M ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ “AMB = 110^ffi, “BMC = 130^ffi. îÁÊÄÉÔÅ “MBC.

141.37. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÌÅÖÁÌÏ ÂÙ ÎÁ ÏÄ- ÎÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ ÄÁÎÎÏÇÏ ÏÓÔÒÏÇÏ ÕÇÌÁ, ŒÅÒÛÉÎÁ | ÎÁ ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ ÔÏÇÏ ÖÅ ÕÇÌÁ, Á ÂÏËÏŒÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÐÒÏÈÏÄÉÌÉ ÂÙ ÞÅÒÅÚ ÄŒÅ ÄÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ ŒÎÕÔÒÉ ÜÔÏÇÏ ÕÇÌÁ.

141.38. äÁÎÁ ÐÒÑÍÁÑ l É ÔÏÞËÉ A É B ÐÏ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ÏÔ ÎÅÅ. ó ÐÏÍÏÝØÀ ÃÉÒËÕÌÑ É ÌÉÎÅÊËÉ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ l ÔÏÞËÕ X ÔÁËÕÀ, ÞÔÏ AX+BX = a, ÇÄÅ a | ÄÁÎÎÁÑ ŒÅÌÉÞÉÎÁ.