
Àëãåáðà 3-?

Íàïîìíèì ÷òî êîìïëåêñØåâàëëå C∗(g, V ) àëãåáðû Ëè g ñî çíà÷åíèÿìè
â ïðåäñòàâëåíèè (V, ρ) ñîñòîèò èç êîñîñèììåòðè÷íûõ ïîëèëèíåéíûõ îòîáðàæåíèé
èç g â V ñ äèôôåíöèàëîì δ = D1 +D2,

D1c(g1, g2 · · · , gn+1) =
∑
i<j

(−1)i+j+1c([gi, gj], g1, g2 · · · , ĝi, · · · , ĝj, · · · , gn+1)

D2c(g1, g2 · · · , gn+1) =
∑
i

(−1)i+1ρ(gi)c(g1, g2 · · · , ĝi, · · · gn+1).

1. Äîêàæèòå ÷òî êîìïëåêñ Øåâàëëå ÿâëÿåòñÿ êîìïëåêñîì: δ2 = 0.
Êîìïëåêñ C∗ ïàçûâàåòñÿ ìóëüòèïëèêàòèâíûì èëè äèôôåðåíöèàëüíî-

ãðàäóèðîâàííîé àëãåáðîé (ÄÃÀ), åñëè íà íåì çàäàíî óìíîæåíèå, ñîãëàñîâàííîå
ñî ñòåïåíüþ Ci⊗Cj → i+j (ãðàäóèðîâàííîñòü) è äèôôåðåíöèàëîì d(ab) =
d(a)b+ (−1)iad(b), f ∈ Ci (Ïðàâèëî Ëåéáíèöà).

2. Ìîæíî ëè â ïðàâèëå Ëåéáíèöà îïóñòèòü çíàê?
3. Äîêàæèòå ÷òî êîãîìîëîãèè ÄÃÀ ÿâëÿþòñÿ ãðàäóèðîâàííîé àëãåáðîé.
Îïðåäåëèì óìíîæåíèå ∩ íà êîìïëåêñå Øåâàëëå ôîðìóëîé

α ∩ β(g1, g2 · · · , gm+n) =

1

(m+ n)!

∑
σ∈Sm+n

sign(σ)α(gσ(1), gσ(2), · · · gσ(m)β(gσ(m+1), gσ(m+2), · · · , gσ(m+n)).

4. Äîêàæèòå, ÷òî ∩ îïðåäåëÿåò ìóëüòèïëèêàòèâíóþ ñòðóêòóðó íà
êîìïëåêñå Øåâàëëå.

5. Ïóñòü h ⊂ g - èäåàë. Äîêàæèòå ÷òî E2 ÷ëåí ñïåêòðàëüíîé ïîñëåä-
îâàòåëüíîñòè Ñåððà-Õîõøèëüäà ðàâåí Epq

2 = Hp(h, Hq(g/h, V )).
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