
Ëèñòîê 1

1. ßâëÿåòñÿ ëè ïîëå C((z)) àëãåáðàè÷åñêè çàìêíóòûì?

2. Ðàññìîòðèì ïîëå F , ñîäåðæàùåå ïîëå ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë Q. Êàêîâà
ìèíèìàëüíàÿ âîçìîæíàÿ ðàçìåðíîñòü F êàê âåêòîðíîãî ïðîñòðàíñòâà

íàä Q, åñëè èçâåñòíî, ÷òî F ñîäåðæèò
√
2 è
√
3?

3. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè F � êîíå÷íîå ïîëå õàðàêòåðèñòèêè p, òî F ñîäåð-

æèò pn ýëåìåíòîâ äëÿ íåêîòîðîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n.

4∗. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n ñóùåñòâóåò ïîëå

èç pn ýëåìåíòîâ.

5. Íàéäèòå ÷èñëî íåïðèâîäèìûõ ìíîãî÷ëåíîâ ñòåïåíè 5 íà ïîëåì èç äâóõ

ýëåìåíòîâ è ÷èñëî íåïðèâîäèìûõ ìíîãî÷ëåíîâ ñòåïåíåé 3 è 4 íàä ïîëåì

èç òð¼õ ýëåìåíòîâ.

6∗. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîãî÷ëåí x2n+xn+1 íåïðèâîäèì íàä ïîëåì èç äâóõ

ýëåìåíòîâ òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà n = 3k äëÿ íåêîòîðîãî k ≥ 0.

7. Íàéäèòå ÷èñëî k-ìåðíûõ ïîäïðîñòðàíñòâ â n-ìåðíîì âåêòîðíîì ïðî-

ñòðàíñòâå íàä ïîëåì Fp èç p ýëåìåíòîâ.

8. Äîêàæèòå, ÷òî êàæäîå îòîáðàæåíèå Fp → Fp çàäà¼òñÿ ìíîãî÷ëåíîì

ñòåïåíè íå âûøå p− 1.
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