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ðÒÉ×ÅÄ£Í ÆÏÒÍÕÌÉÒÏ×ËÕ É ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÏÓÎÏ×ÎÏÇÏ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÁ ÒÁÂÏÔÙ [1] × ÒÅÄÁËÃÉÉ,
ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÎÏÊ ÒÅÃÅÎÚÅÎÔÏÍ.

ôÅÏÒÅÍÁ. [1] óÒÅÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅ×ÓËÏÇÏ Ó ÚÁÄÁÎÎÙÍÉ ÄÌÉÎÁÍÉ
Ä×ÕÈ ÓÔÏÒÏÎ AB É AC ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÕÀ ÐÌÏÝÁÄØ ÉÍÅÅÔ ÔÏÔ, Õ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÕÇÏÌ A ÒÁ×ÅÎ ÓÕÍÍÅ
ÕÇÌÏ× B É C.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ �; �;  ÕÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ÷ÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÍÏ-
ÄÅÌØÀ ðÕÁÎËÁÒÅ × ËÒÕÇÅ. ÷ÅÒÛÉÎÕ A ÐÏÍÅÓÔÉÍ × ÃÅÎÔÒ ÍÏÄÅÌÉ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ Å×ËÌÉÄÏ×Õ
ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! É Å×ËÌÉÄÏ×Õ ÐÒÑÍÕÀ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÅ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÑÍÙÅ BC É AB ÓÏÏÔ-
×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. ïÎÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × Ä×ÕÈ ÔÏÞËÁÈ B É B′ (ÒÉÓ. 2 × [1]).

äÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁ×ÎÁ ÕÄ×ÏÅÎÎÏÊ ×ÅÌÉÞÉÎÅ
Å×ËÌÉÄÏ×Á ÕÇÌÁ AB′C, ËÏÔÏÒÙÊ ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ � . äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÈÏÒÄÏÊ
BC É ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ ! ÔÁËÖÅ ÒÁ×ÅÎ � , ÔÁË ËÁË ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÈÏÒÄÏÊ É ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ ÒÁ×ÅÎ
×ÐÉÓÁÎÎÏÍÕ ÕÇÌÕ. ôÁË ËÁË ÓÕÍÍÁ ÕÇÌÏ× Å×ËÌÉÄÏ×Á ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁ×ÎÁ �+�++2� = �,
ÔÏ S(ABC) = � − (� + � + ) = 2�:

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ÉÍÅÅÔ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÕÀ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ,
ËÏÇÄÁ ÕÇÏÌ AB′C ÍÁËÓÉÍÁÌÅÎ. ðÏÓËÏÌØËÕ ÄÌÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ AB É AC ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÙ, Á ÍÅÎÑ-
ÅÔÓÑ ÌÉÛØ ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ, ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÎÙÍÉ ÔÏÞËÉ A É B; ÔÏÇÄÁ ÔÏÞËÁ C
ÍÏÖÅÔ ÐÅÒÅÍÅÝÁÔØÓÑ ÐÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ  Ó ÃÅÎÔÒÏÍ A. ïÞÅ×ÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÕÇÏÌ AB′C ÍÁËÓÉÍÁ-
ÌÅÎ, ÅÓÌÉ Å×ËÌÉÄÏ×Á ÐÒÑÍÁÑ B′C ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ  (ÒÉÓ. 3 × [1]). üÔÏ, × Ó×ÏÀ ÏÞÅÒÅÄØ
ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ Å×ËÌÉÄÏ× ÕÇÏÌ ACB′ | ÐÒÑÍÏÊ. ðÏÓÌÅÄÎÅÅ ÕÓÌÏ×ÉÅ ÒÁ×ÎÏÓÉÌØÎÏ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ
�=2 = ∠CAB′+∠CB′A = �+� . óÏÐÏÓÔÁ×É× ÜÔÏ Ó ×Ù×ÅÄÅÎÎÏÊ ÒÁÎÅÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ S(ABC) = 2�
É ÆÏÒÍÕÌÏÊ S(ABC) = �−�−�− ÄÌÑ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÐÏÌÕÞÁÅÍ ÔÒÅÂÕÅÍÏÅ � = �+.
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[1] J. I. Alekseeva, Hyperbolic triangles of the maximum area with two �xed sides, J. I. Alek-
seeva http://arxiv.org/abs/0911.5319.
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