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úÁÓÅÄÁÎÉÑ × ËÏÎÆÅÒÅÎÃ-ÚÁÌÅ, ËÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ

ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÏ ÁÕÄ. 206. ðÅÒÅÒÙ×Ù × ÁÕÄ. 404.
10.00-10.10 ïÔËÒÙÔÉÅ
10.10-11.05 ðÒÅÄÓÅÄÁÔÅÌÉ á.á. ðÒÉ×ÁÌÏ× (ëú) É ð.÷.âÉÂÉËÏ× (206)
10.10-10.35 áÌÅËÓÅÊ òÕÈÏ×ÉÞ, óÔÅÐÅÎÎÙÅ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÏÒÉ-

ÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ ÇÒÁÆÏ×.
10.40-11.05 áÒÔÅÍ ôÏÒÏÐËÉÎ, òÁÚÌÏÖÅÎÉÅ sinn� × ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ.
10.10-10.35 (206) æÅÄÏÒ é×ÌÅ×, åÝÅ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑ-

ÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ æÅÊÅÒÂÁÈÁ.
10.40-11.05 (206) ðÁ×ÅÌ äÏÌÇÉÒÅ×, ï ËÏÎËÕÒÅÎÔÎÏÓÔÉ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ

ÞÅ×ÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.
11.05-11.20 ðÅÒÅÒÙ× (ÞÁÊ, ËÏÆÅ)
11.20-12.45 ðÒÅÄÓÅÄÁÔÅÌØ á. á. úÁÓÌÁ×ÓËÉÊ.
11.20-11.45 ÷ÁÓÉÌÉÊ íÏËÉÎ, ðÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ËÏÎÕÓÏ×.
11.50-12.15 ÷ÁÓÉÌÉÊ âÏÌÂÁÞÁÎ, ëÏÒÏÔËÏÅ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØ-

ÓÔ×Ï ÆÏÒÍÕÌÙ çÉÊÅÒÁ-óÏÎÄÏ×Á, http://arxiv.org/abs/0910.4048.
12.20-12.45 å×ÇÅÎÉÑ áÌÅËÓÅÅ×Á, çÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ÍÁË-

ÓÉÍÁÌØÎÏÊ ÐÌÏÝÁÄÉ Ó Ä×ÕÍÑ ÚÁÄÁÎÎÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ,
http://arxiv.org/abs/0911.5319

12.45-13.10 ðÅÒÅÒÙ× (ÞÁÊ, ËÏÆÅ, ËÏÌÂÁÓÁ)
13.10-13.40 (ÁÕÄ. 206) úÁÓÅÄÁÎÉÅ ÖÀÒÉ
13.10-13.35 òÁÊÇÏÒÏÄÓËÉÊ áÎÄÒÅÊ íÉÈÁÊÌÏ×ÉÞ, úÁÄÁÞÁ âÏÒÓÕËÁ Ï

ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ ÍÎÏÖÅÓÔ× ÎÁ ÞÁÓÔÉ ÍÅÎØÛÅÇÏ ÄÉÁÍÅÔÒÁ. ðÒÅÄÓÅÄÁÔÅÌØ â.
ò. æÒÅÎËÉÎ

13.40-14.05 ìÁÎÄÏ óÅÒÇÅÊ ëÏÎÓÔÁÎÔÉÎÏ×ÉÞ. íÅÁÎÄÒÙ. ðÒÅÄÓÅÄÁ-
ÔÅÌØ á. í. òÁÊÇÏÒÏÄÓËÉÊ

14.10-14.20 ïÂßÑ×ÌÅÎÉÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÖÀÒÉ É ÎÁÇÒÁÖÄÅÎÉÅ
14.20-14.45 âÕÒÍÁÎ àÒÉÊ íÉÈÁÊÌÏ×ÉÞ. òÉÓÏ×ÁÎÉÅ ÇÒÁÆÏ× ÎÁ ÐÏ-

×ÅÒÈÎÏÓÔÑÈ. ðÒÅÄÓÅÄÁÔÅÌØ ó. ë. ìÁÎÄÏ
14.45-15.00 ðÅÒÅÒÙ× (ÞÁÊ, ËÏÆÅ)
15.00-16.00 óÅÍÉÎÁÒ à. í. âÕÒÍÁÎÁ



ííëû 27.12.2009. áîîïôáãéé
J.I. Alekseeva, Hyperbolic triangles of maximal area with two �xed

sides.
The aim of this paper is to consider the Lobachevskii geometry analogue of a

well-known Euclidean problem; namely: to �nd a triangle of maximal area with
two �xed sides.

V. Bolbachan, A short elementary proof of a Guillera-Sondow for-
mula.

The main result is the following formula:

−1 = lim
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m∑

k=1

(−1)k
ku+ 1

(m
k

)
:

A corollary is a new elementary proof of the Guillera-Sondow formula expressing
f(u) = u in terms of logarithmic series.

à. í. âÕÒÍÁÎ. òÉÓÏ×ÁÎÉÅ ÇÒÁÆÏ× ÎÁ ÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔÑÈ.
üÔÁ ÌÅËÃÉÑ | ÐÒÉÇÌÁÛÅÎÉÅ Ë ÉÓÓÌÅÄÏ×ÁÎÉÀ. íÙ ÂÕÄÅÍ ÒÉÓÏ×ÁÔØ ÇÒÁÆÙ ÎÁ

ÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔÑÈ (ÓÆÅÒÁÈ Ó ÒÕÞËÁÍÉ); ×ÙÑÓÎÑÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÏÄÉÎ É ÔÏÔ ÖÅ ÇÒÁÆ ÍÏÖ-
ÎÏ ÎÁÒÉÓÏ×ÁÔØ ÎÁ ÒÁÚÎÙÈ ÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔÑÈ É ÒÁÚÎÙÍÉ ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ. ëÏÌÉÞÅÓÔ×Ï
ÓÐÏÓÏÂÏ× Ng(�) ÎÁÒÉÓÏ×ÁÔØ ÄÁÎÎÙÊ ÇÒÁÆ � ÎÁ ÓÆÅÒÅ Ó g ÒÕÞËÁÍÉ | ×ÁÖÎÁÑ
ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÁ ÇÒÁÆÁ. åÓÔØ ÓÐÏÓÏÂ ÐÏÓÞÉÔÁÔØ Ng(�) ÄÌÑ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÇÏ ÇÒÁ-
ÆÁ É ÌÀÂÏÇÏ g; ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ × ÄÁÌØÎÅÊÛÅÍ ÓÌÕÛÁÔÅÌÉ ÓÁÍÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏ
ÉÚÕÞÁÔ ÚÁËÏÎÏÍÅÒÎÏÓÔÉ ÐÏ×ÅÄÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÞÉÓÅÌ.

ð. äÏÌÇÉÒÅ×, ï ËÏÎËÕÒÅÎÔÎÏÓÔÉ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ ÞÅ×ÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ
òÁÂÏÔÁ ÐÏÓ×ÑÝÅÎÁ ÏÄÎÏÍÕ ÉÚ ÒÁÚÄÅÌÏ× ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÏÊ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ: ËÏÎËÕ-

ÒÅÎÔÎÙÍ ÐÒÑÍÙÍ. éÓÓÌÅÄÕÀÔÓÑ Ó×ÏÊÓÔ×Á ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏ×ÅÄÅÎÎÙÈ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎ
ÄÁÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ É ÏÔÓÅËÁÀÝÉÈ ÏÔ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁ×ÎÙÅ ÞÁÓÔÉ
ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÈ ÕÇÌÏ×. äÁÎÎÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏËÁÚÁÌÁÓØ Ó×ÑÚÁÎÎÏÊ Ó ÇÉÐÅÒÂÏÌÏÊ
ëÉÐÅÒÔÁ.

æ. é×ÌÅ×, åÝÅ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ æÅÊ-
ÅÒÂÁÈÁ

äÏËÁÚÁÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË 4ABC. ðÕÓÔØ A1; B1; C1
- ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ÓÔÏÒÏÎ BC;AC É AB Ó ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ ÓÏÏÔ×ÅÔ-
ÓÔ×ÅÎÎÏ, A0; B0; C0 - ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ
A0B0 É A1B1 ÞÅÒÅÚ C ′. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ ÔÏÞËÉ A′ É B′. ôÏÇÄÁ ÐÒÑÍÙÅ
A1A′; B1B′; C1C ′ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ æÅÊÅÒÂÁÈÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ 4ABC.



ó.ë.ìÁÎÄÏ, íÅÁÎÄÒÙ.
íÅÁÎÄÒ | ÜÔÏ ÉÚ×ÉÌÉÓÔÁÑ ÒÅËÁ. ôÁËÁÑ ÒÅËÁ ÍÏÖÅÔ ÐÅÒÅÓÅËÁÔØ ÐÒÑÍÕÀ

ÄÏÒÏÇÕ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÒÁÚ, ÏÂÒÁÚÕÑ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ËÏÎÆÉÇÕÒÁÃÉÉ. úÁÄÁÞÁ Ï
ÍÅÁÎÄÒÁÈ ÓÏÓÔÏÉÔ × ÐÏÄÓÞÅÔÅ ÞÉÓÌÁ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ËÏÎÆÉÇÕÒÁÃÉÊ ÐÒÉ ÚÁÄÁÎÎÏÍ
ÞÉÓÌÅ ÔÏÞÅË ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ. úÁÄÁÞÁ ÏÂÑÚÁÎÁ Ó×ÏÉÍ ÐÒÏÉÓÈÏÖÄÅÎÉÅÍ ÐÏÓÌÅÄÎÅÊ
ÒÁÂÏÔÅ ×ÅÌÉËÏÇÏ ÆÒÁÎÃÕÚÓËÏÇÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉËÁ áÎÒÉ ðÕÁÎËÁÒÅ. îÅÓÍÏÔÒÑ ÎÁ ÔÏ,
ÞÔÏ × ÐÏÓÌÅÄÎÉÅ ÄÅÓÑÔÉÌÅÔÉÑ ÄÌÑ ÅÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÂÙÌÉ ÐÒÅÄÐÒÉÎÑÔÙ ÓÅÒØÅÚÎÙÅ
ÕÓÉÌÉÑ ÍÎÏÇÉÍÉ ÍÁÔÅÍÁÔÉËÁÍÉ ÐÏ ×ÓÅÍÕ ÍÉÒÕ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ ÎÏÓÑÔ
ÌÉÛØ ÞÁÓÔÉÞÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ.

÷. íÏËÉÎ, ðÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ËÏÎÕÓÏ×. äÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ
(1) ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ Ä×ÕÈ ÃÉÌÉÎÄÒÏ×, ÚÁÖÁÔÙÈ ÍÅÖÄÕ Ä×ÕÍÑ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÍÉ

ÐÌÏÓËÏÓÔÑÍÉ, Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅÍ Ä×ÕÈ ÜÌÌÉÐÓÏ×.
(2) ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ÜÔÉÍ ÜÌÌÉÐÓÁÍ × ÉÈ ÔÏÞËÅ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÂÉÓÓÅË-

ÔÒÉÓÁÍÉ ÕÇÌÏ× ÍÅÖÄÕ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ ÃÉÌÉÎÄÒÏ×, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÜÔÕ ÔÏÞËÕ.
ïÓÎÏ×ÎÙÍ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏÍ ÒÁÂÏÔÙ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÂÏÂÝÅÎÉÅ ÜÔÉÈ ÆÁËÔÏ× ÎÁ ËÏÎÕ-

ÓÙ. ðÒÉ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Å ÉÓÐÏÌØÚÏ×ÁÎÁ ÔÅÏÒÅÍÁ îÉÌÏ×Á ÏÂ ÏÐÉÓÁÎÎÏÍ ÐÁÒÁÂÏ-
ÌÉÞÅÓËÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ.

á. òÕÈÏ×ÉÞ, óÔÅÐÅÎÎÙÅ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ
ÇÒÁÆÏ×.

üÔÁ ÒÁÂÏÔÁ Ï ËÒÉÔÅÒÉÑÈ ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÑ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ ÇÒÁÆÏ× Ó ÚÁÄÁÎ-
ÎÙÍÉ ÓÔÅÐÅÎÑÍÉ ×ÈÏÄÁ É ×ÙÈÏÄÁ.

ïÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÊ ÇÒÁÆ ÉÌÉ ÏÒÇÒÁÆ | ÇÒÁÆ Ó ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÍÉ ÒÅÂÒÁÍÉ,
Ô.Å. ËÁÖÄÏÅ ÒÅÂÒÏ ÉÍÅÅÔ ÏÄÎÕ ×ÈÏÄÑÝÕÀ É ÏÄÎÕ ×ÙÈÏÄÑÝÕÀ ×ÅÒÛÉÎÕ (ÏÎÉ
ÍÏÇÕÔ É ÓÏ×ÐÁÄÁÔØ).

ôÅÏÒÅÍÁ. ðÌÁÎÁÒÎÙÊ ÏÒÇÒÁÆ ÂÅÚ ÐÅÔÅÌØ ÎÁ n ×ÅÒÛÉÎÁÈ ÓÔÅÐÅÎÅÊ ×ÈÏÄÁ
a1; a2; a3; :::an É ÓÔÅÐÅÎÅÊ ×ÙÈÏÄÁ b1; b2; b3; :::bn ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ
ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ×ÙÐÏÌÎÅÎÙ ÕÓÌÏ×ÉÑ

(*) a1 + a2 + a3 + :::+ an = b1 + b2 + b3 + :::+ bn,
(**) ai + bi ≤ b1 + b2 + b3 + :::+ bn ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ×ÅÒÛÉÎÙ i.
ôÁËÖÅ ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏ×ÁÎ É ÄÏËÁÚÁÎ ËÒÉÔÅÒÉÊ ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÑ ÐÌÁÎÁÒÎÏÇÏ ÏÒ-

ÇÒÁÆÁ (×ÏÚÍÏÖÎÏ, Ó ÐÅÔÌÑÍÉ É ËÒÁÔÎÙÍÉ ÒÅÂÒÁÍÉ) Ó ÚÁÄÁÎÎÙÍÉ ÓÔÅÐÅÎÑÍÉ
×ÈÏÄÁ É ×ÙÈÏÄÁ É ÁÎÁÌÏÇÉ ÜÔÉÈ ËÒÉÔÅÒÉÅ× ÄÌÑ ÇÒÁÆÏ× ÂÅÚ ÕÓÌÏ×ÉÑ ÐÌÁÎÁÒÎÏ-
ÓÔÉ.

á. ôÏÒÏÐËÉÎ, òÁÚÌÏÖÅÎÉÅ sinn� × ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ. äÏËÁÚÁÎÁ ÆÏÒÍÕÌÁ

sinn� = 2n−1 sin� sin(� + �
n) sin(� + 2�

n ) : : : sin(� + (n− 1)�
n ):

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÏÓÎÏ×ÁÎÏ ÎÁ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ þÅÂÙÛÅ×Á ÎÁ ÍÎÏÖÉÔÅ-
ÌÉ.


