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íÅÔÏÄ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÉÎÄÕËÃÉÉ.
ôÅÏÒÉÑ É ÒÁÚÍÉÎËÁ.

÷ ÚÁÄÁÞÁÈ ÞÁÓÔÏ ÐÒÉÈÏÄÉÔÓÑ ÓÔÁÌËÉ×ÁÔØÓÑ Ó ÎÅÕÄÏÂÎÙÍÉ ÉÚ-ÚÁ Ó×ÏÅÊ ×ÅÌÉÞÉÎÙ ÏÂßÅËÔÁÍÉ:
ÂÏÌØÛÉÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ, ÆÉÇÕÒÁÍÉ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÆÏÒÍÙ É ÐÒ. íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÁÑ ÉÎÄÕËÃÉÑ | ÐÒÅËÒÁÓÎÙÊ
ÓÐÏÓÏÂ ÂÏÒØÂÙ Ó ÜÔÏÊ ÔÒÕÄÎÏÓÔØÀ. íÙÓÌÅÎÎÏ ÚÁÄÁÞÕ ÕÐÒÏÝÁÀÔ, ÕÍÅÎØÛÁÑ ×ÈÏÄÑÝÉÅ × ÎÅ£ ÂÏÌØÛÉÅ
ÞÉÓÌÁ ÄÏ ÔÅÈ ÐÏÒ, ÐÏËÁ ÏÎÉ ÎÅ ÓÔÁÎÕÔ ÎÁÓÔÏÌØËÏ ÍÁÌÅÎØËÉÍÉ, ÞÔÏ ÚÁÄÁÞÁ ÂÕÄÅÔ ÒÅÛÁÔØÓÑ ÐÒÏÓÔÏ.
÷ÍÅÓÔÏ ÏÄÎÏÇÏ ÏÂÝÅÇÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ ÐÏÑ×ÌÑÅÔÓÑ ÌÅÓÔÎÉÃÁ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÊ, ÚÁÎÕÍÅÒÏ×ÁÎÎÙÈ ÎÁÔÕ-
ÒÁÌØÎÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ. ðÒÉ ÜÔÏÍ × ÓÁÍÏÍ ÐÅÒ×ÏÍ ÓÌÕÞÁÅ (ÎÁÚÙ×ÁÅÍÏÍ ÂÁÚÏÊ ÉÎÄÕËÃÉÉ), ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ
ÍÙ ÄÏËÁÚÙ×ÁÔØ ÕÍÅÅÍ. íÙ ×ÓÔÁÌÉ ÎÁ ÐÅÒ×ÕÀ ÓÔÕÐÅÎØËÕ ÌÅÓÔÎÉÃÙ. îÁÕÞÉÍÓÑ ÄÅÌÁÔØ ÛÁÇ ÉÎÄÕË-
ÃÉÉ | ÄÏËÁÚÙ×ÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÍÙ ÄÏÛÌÉ ÄÏ k-ÏÊ ÓÔÕÐÅÎØËÉ, ÔÏ ÅÓÔØ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ×ÅÒÎÏ ÄÌÑ ×ÓÅÈ
ÓÌÕÞÁÅ× ÏÔ 1 ÄÏ k, ÔÏ ×ÅÒÎÏ É ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ, (k + 1)-Å. ñÓÎÏ, ÞÔÏ ÎÁÕÞÉ×ÛÉÓØ ÛÁÇÁÔØ ÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ
ÓÔÕÐÅÎØËÕ, ÍÙ ÐÏËÏÒÑÅÍ ÜÔÕ ÌÅÓÔÎÉÃÕ | ÒÁÎÏ ÉÌÉ ÐÏÚÄÎÏ ÌÀÂÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÂÕÄÅÔ ÄÏËÁÚÁÎÏ.
ïÂÙÞÎÏ ÂÁÚÁ (ÐÅÒ×ÁÑ ÓÔÕÐÅÎØËÁ) ÄÁ£ÔÓÑ ÂÅÚ ÔÒÕÄÁ, Á ×ÏÔ ÓÄÅÌÁÔØ ÛÁÇ (ÐÅÒÅÈÏÄ ÏÔ ÓÔÕÐÅÎÅË 1, 2,
. . . , k Ë ÓÔÕÐÅÎØËÅ Ó ÎÏÍÅÒÏÍ k+1) ÂÙ×ÁÅÔ ÓÌÏÖÎÏ. úÁÔÏ ÍÙ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÄÏÓÔÉÇÁÅÍ ÐÏÒÁÚÉÔÅÌØÎÏÇÏ
ÜÆÆÅËÔÁ | ÚÁÍÅÎÑÅÍ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ× ÏÄÎÉÍ.

1) ðÒÏÇÏ×ÏÒÉÔÅ × Ñ×ÎÏÍ ×ÉÄÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÄÌÑ 5-ÏÊ ÓÔÕÐÅÎØËÉ.
2) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÐÅÒ×ÙÈ n ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÅÓÔØ n(n+ 1)

2 .
3) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ Õ ×ÁÓ ÅÓÔØ ÍÎÏÇÏ ÇÉÒØ ×ÅÓÏÍ 3 ËÇ É 5 ËÇ, ×Ù ÍÏÖÅÔÅ ×Ú×ÅÓÉÔØ ÌÀÂÏÊ

ÐÒÅÄÍÅÔ ÍÁÓÓÙ n ËÇ, ÇÄÅ n | ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÂÏÌØÛÅÅ 7.
úÁÄÁÞÉ:

4) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ Ë×ÁÄÒÁÔÏ× ÐÅÒ×ÙÈ n ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÅÓÔØ n(n+ 1)(2n+ 1)
6 .

5) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Ë×ÁÄÒÁÔ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÒÅÚÁÔØ ÎÁ ÌÀÂÏÅ ÞÉÓÌÏ Ë×ÁÄÒÁÔÏ×, ÂÏÌØÛÅÅ ÐÑÔÉ.
6) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ËÕÂÏ× ÐÅÒ×ÙÈ n ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÅÓÔØ Ë×ÁÄÒÁÔ ÓÕÍÍÙ ÜÔÉÈ ÞÉÓÅÌ.
7) ÷ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÅ 3×n (3 ÓÔÒÏËÉ) ÒÁÓÓÔÁ×ÌÅÎÙ ÆÉÛËÉ ÔÒ£È Ã×ÅÔÏ× ÐÏ n ÛÔÕË ËÁÖÄÏÇÏ Ã×ÅÔÁ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒÅÓÔÁ×ÌÑÑ ÆÉÛËÉ × ÓÔÒÏËÁÈ, ÍÏÖÎÏ ÓÄÅÌÁÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ × ËÁÖÄÏÍ ÓÔÏÌÂÃÅ ÂÙÌÉ
ÆÉÛËÉ ×ÓÅÈ 3È Ã×ÅÔÏ×.

8) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 2n > n.
9) éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ x + 1

x ÅÓÔØ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÃÅÌÙÍ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÔÁËÖÅ É xn + 1
xn ÄÌÑ

ÌÀÂÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ n.
10) ëÉÒÉÌÌ ÐÒÉÄÕÍÁÌ ÎÏ×ÕÀ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ: K1 = 3, K2 = 5, Kn+2 = 3Kn+1−2Kn. îÁÐÉÛÉÔÅ

ÎÅÓËÏÌØËÏ ÞÉÓÅÌ ëÉÒÉÌÌÁ. õÇÁÄÁÊÔÅ ÏÂÝÕÀ ÆÏÒÍÕÌÕ É ÄÏËÁÖÉÔÅ Å£ ÐÏ ÉÎÄÕËÃÉÉ.
11) úÎÁÅÔÅ ÌÉ ×Ù, ÞÔÏ ×ÓÅ ÌÏÛÁÄÉ ÏÄÎÏÊ ÍÁÓÔÉ? åÓÔØ ÐÒÏÓÔÏÅ "ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï" ÐÏ ÉÎÄÕËÃÉÉ.

âÁÚÁ: ÏÄÎÁ ÌÏÛÁÄØ ÏÞÅ×ÉÄÎÏ ÏÄÎÏÊ ÍÁÓÔÉ ÓÁÍÁ Ó ÓÏÂÏÊ. ûÁÇ: ðÕÓÔØ ÎÁÍ ÄÁÎÁ (k+1) ÌÏÛÁÄØ. ìÀÂÙÅ
k ÌÏÛÁÄÅÊ ÏÄÎÏÊ ÍÁÓÔÉ. úÎÁÞÉÔ ÐÅÒ×ÙÅ k ÌÏÛÁÄÅÊ ÏÄÎÏÊ ÍÁÓÔÉ É ×ÓÅ ÌÏÛÁÄÉ, ËÒÏÍÅ 1-ÏÊ, ÔÏÖÅ ÏÄÎÏÊ
ÍÁÓÔÉ. á ÚÎÁÞÉÔ, ÏÎÉ ×ÓÅ ÏÄÎÏÊ ÍÁÓÔÉ. çÄÅ ÏÛÉÂËÁ?

12) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ:
Á) ÌÀÂÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ × ×ÉÄÅ ÓÕÍÍÙ ÎÅÓËÏÌØËÉÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÞÌÅÎÏ×

ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ æÉÂÏÎÁÞÞÉ.
Â) ÅÓÌÉ ÎÅ ÒÁÚÒÅÛÉÔØ ÉÓÐÏÌØÚÏ×ÁÔØ × ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÉ ÉÚ ÐÕÎËÔÁ Á) Ä×ÕÈ ÓÏÓÅÄÎÉÈ ÞÉÓÅÌ æÉÂÏ-

ÎÁÞÞÉ ÏÄÎÏ×ÒÅÍÅÎÎÏ, ÔÏ ÔÁËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ.
13) éÚ ÞÉÓÅÌ 1, 2, 3,. . . , 2n (n > 1) ×ÙÂÒÁÌÉ n+ 2 ÞÉÓÌÁ É ÐÏËÒÁÓÉÌÉ × ÓÉÎÉÊ Ã×ÅÔ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

ÎÁÊÄ£ÔÓÑ ÓÉÎÅÅ ÞÉÓÌÏ, ÒÁ×ÎÏÅ ÓÕÍÍÅ Ä×ÕÈ ÄÒÕÇÉÈ ÓÉÎÉÈ ÞÉÓÅÌ.
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