
9 ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ËÌÁÓÓ 1 ÏËÔÑÂÒÑ 2009 ÇÏÄÁ.

òÁÚÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ. óÐÉÓÏË �1. óÒÏË ÓÄÁÞÉ ÄÏ 31 ÏËÔÑÂÒÑ.
1) îÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ×ÅÌÉÞÉÎÙ x1x2 + x2x3 + · · · + xm−1xm, ÅÓÌÉ ×ÓÅ xi ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙ, Á

ÉÈ ÓÕÍÍÁ ÒÁ×ÎÁ 1.
2) ÷ ËÁÖÄÏÊ ËÌÅÔÏÞËÅ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÊ ÔÁÂÌÉÃÙ ÎÁÐÉÓÁÎÏ ÌÉÂÏ ÞÉÓÌÏ 1, ÌÉÂÏ ÞÉÓÌÏ −1. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ

ËÁÖÄÏÅ ÞÉÓÌÏ ×ÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ ËÁË ÍÉÎÉÍÕÍ Ä×ÁÖÄÙ, ÓÔÒÏË ÂÏÌÅÅ ÏÄÎÏÊ É ÓÔÏÌÂÃÏ× ÂÏÌÅÅ ÏÄÎÏÇÏ. äÏËÁÖÉÔÅ,
ÞÔÏ ÎÁÊÄÕÔÓÑ Ä×Á ÓÔÏÌÂÃÁ É Ä×Å ÓÔÒÏËÉ, ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÞÅÔÙÒ£È ÞÉÓÅÌ ÎÁ ÉÈ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÉ ÒÁ×ÎÁ ÎÕÌÀ.

3) éÚ ×ÅÒÛÉÎÙ ÐÒÑÍÏÇÏ ÕÇÌÁ ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ á÷ó ÏÐÕÝÅÎÁ ×ÙÓÏÔÁ ÷ï. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÅ ÄÌÉÎÁ ÒÁ×ÎÁ
ÓÕÍÍÅ ÒÁÄÉÕÓÏ× ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ×ÐÉÓÁÎÎÙÈ × ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ áï÷, ÷ïó É á÷ó.

4) éÚ úÌÁÔÏÕÓÔÁ × íÉÁÓÓ ×ÙÅÈÁÌÉ ÏÄÎÏ×ÒÅÍÅÎÎÏ "çáú", "íáú" É "ëÁÍáú". "ëÁÍáú", ÄÏÅÈÁ× ÄÏ íÉÁÓÓÁ,
ÓÒÁÚÕ ÐÏ×ÅÒÎÕÌ ÎÁÚÁÄ É ×ÓÔÒÅÔÉÌ "íáú" × 18 ËÍ, Á "çáú" | × 25 ËÍ ÏÔ íÉÁÓÓÁ. "íáú", ÄÏÅÈÁ× ÄÏ íÉÁÓÓÁ,
ÔÏÖÅ ÓÒÁÚÕ ÐÏ×ÅÒÎÕÌ ÎÁÚÁÄ É ×ÓÔÒÅÔÉÌ "çáú" × 8 ËÍ ÏÔ íÉÁÓÓÁ. ëÁËÏ×Ï ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ úÌÁÔÏÕÓÔÁ ÄÏ íÉÁÓÓÁ?

5) ë×ÁÄÒÁÔ ÒÁÚÒÅÚÁÎ ÎÁ 36 Ë×ÁÄÒÁÔÉËÏ×. ïÄÉÎ ÉÚ ÎÉÈ ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ, Á ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÒÁ×ÎÙ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ, ÎÏ
ÎÅ ÅÄÉÎÉÞÎÙÅ. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÉÓÈÏÄÎÏÇÏ Ë×ÁÄÒÁÔÁ.

6) îÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ n ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ 1 6 k 6 n ÞÉÓÌÏ kk ÄÅÌÉÔ 2009!.
7) ÷ ËÁÖÄÏÊ ËÌÅÔËÅ ÛÁÈÍÁÔÎÏÊ ÄÏÓËÉ ÓÔÏÉÔ ÂÅÌÙÊ ÉÌÉ Þ£ÒÎÙÊ ËÏÒÏÌØ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ËÏÒÏÌØ

ÂØ£Ô ÂÏÌØÛÅ ËÏÒÏÌÅÊ ÞÕÖÏÇÏ Ã×ÅÔÁ, ÞÅÍ Ó×ÏÅÇÏ. íÏÖÅÔ ÌÉ Þ£ÒÎÙÈ É ÂÅÌÙÈ ËÏÒÏÌÅÊ ÂÙÔØ ÎÅ ÐÏÒÏ×ÎÕ?
8) ÷ ÓËÁÞËÁÈ ÕÞÁÓÔ×ÕÀÔ ÔÒÉ ÌÏÛÁÄÉ. îÁ ÏÄÎÕ ÉÚ ÎÉÈ ÓÔÁ×ËÉ ÐÒÉÎÉÍÁÀÔÓÑ × ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ 1 : 4 (ÔÏ ÅÓÔØ,

ÅÓÌÉ ÌÏÛÁÄØ ÐÒÉÈÏÄÉÔ ÐÅÒ×ÏÊ, ÐÏÓÔÁ×ÌÅÎÎÕÀ ÎÁ ÎÅ£ ÓÕÍÍÕ ×ÏÚ×ÒÁÝÁÀÔ É ÄÁÀÔ ÅÝ£ 4 ÒÁÚÁ ÐÏ ÓÔÏÌØËÏ, Á
ÅÓÌÉ ÎÅ ÐÅÒ×ÏÊ, ÔÏ ÓÔÁ×ËÁ ÐÒÏÐÁÄÁÅÔ), ÎÁ ×ÔÏÒÕÀ 1 : 3 É ÎÁ ÔÒÅÔØÀ 1 : 1. õ ÍÅÎÑ ÅÓÔØ $100. íÏÇÕ ÌÉ Ñ ÔÁË
ÐÏÓÔÁ×ÉÔØ, ÞÔÏÂÙ ×ÙÉÇÒÁÔØ ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ ÉÓÈÏÄÅ ÚÁÂÅÇÁ?

9) ÷ÏÓÅÍØ ËÏÍÁÎÄ ÉÇÒÁÀÔ ÔÕÒÎÉÒ ÐÏ ÆÕÔÂÏÌÕ, ËÁÖÄÁÑ Ó ËÁÖÄÏÊ. ÷ÓÅ ÍÁÔÞÉ ÄÏÇÏ×ÏÒÎÙÅ: ÉÇÒÏËÉ ÄÏÇÏ-
×ÏÒÉÌÉÓØ, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ ËÏÍÁÎÄÁ × Ó×ÏÅÍ ÐÅÒ×ÏÍ ÍÁÔÞÅ ÚÁÂØÅÔ 1 ÇÏÌ, ×Ï ×ÔÏÒÏÍ 2 ÇÏÌÁ, × ÔÒÅÔØÅÍ 3 É Ô. Ä., ×
ÐÏÓÌÅÄÎÅÍ 7. ëÁËÏÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÍÁÔÞÅÊ × ÜÔÏÍ ÔÕÒÎÉÒÅ ÍÏÖÅÔ ÚÁËÏÎÞÉÔØÓÑ ×ÎÉÞØÀ?

10) þÅÒÅÚ ÓÅÒÅÄÉÎÕ ÂÏËÏ×ÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÐÒÏ×ÅÄÉÔÅ ÐÒÑÍÕÀ, ÒÁÚÂÉ×ÁÀÝÕÀ ÅÇÏ ÎÁ Ä×Á ÒÁ×ÎÏ×ÅÌÉ-
ËÉÈ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ.

11) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÞÉÓÌÏ b
a(a+b) + c

b(b+c) + a
c(c+a) ÃÅÌÏÅ, ÔÏ ÞÉÓÌÏ a

b(a+b) + b
c(b+c) + c

a(c+a) ÔÏÖÅ ÃÅÌÏÅ.
12) ôÏÞËÁ D ÎÁ ËÁÔÅÔÅ AC ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ×ÙÂÒÁÎÁ ÔÁË, ÞÔÏ ×ÙÓÏÔÁ CH ÜÔÏÇÏ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÄÅÌÉÔ ÏÔÒÅÚÏË BD ÐÏÐÏÌÁÍ. ôÏÞËÁ E ÎÁ ËÁÔÅÔÅ BC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ×ÙÂÒÁÎÁ ÔÁË, ÞÔÏ
×ÙÓÏÔÁ CF ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ BCD ÄÅÌÉÔ ÏÔÒÅÚÏË DE ÐÏÐÏÌÁÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AB||DE.

13) ïÄÎÁÖÄÙ ÁÒÈÉ×ÉÓÔÁÍÉ ÂÙÌÁ ÏÂÎÁÒÕÖÅÎÁ ÏÂÌÏÖËÁ ÏÌÉÍÐÉÁÄÎÏÊ ÒÁÂÏÔÙ ÛËÏÌØÎÉËÁ. óÁÍÏÊ ÒÁÂÏÔÙ
ÎÅ ÎÁÛÌÉ, ÎÅ ÓÏÈÒÁÎÉÌÉÓØ É ÕÓÌÏ×ÉÑ ÚÁÄÁÞ. îÁ ÏÂÌÏÖËÅ ÓÔÏÑÌÉ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ ÔÒ£È ÐÒÏ×ÅÒÏË:

1 2 3 4 5 6
∓ ± ± + +=2 −
+ ∓ +=2 ± ∓ −
∓ ∓ ± ± + +=2

éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÒÁÂÏÔÕ ÐÒÏ×ÅÒÑÌÉ é×ÁÎÏ×, ðÅÔÒÏ× É óÉÄÏÒÏ× (ÎÅÑÓÎÏ, × ËÁËÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ). éÚ×ÅÓÔÎÏ ÔÁËÖÅ,
ÞÔÏ é×ÁÎÏ× ×ÓÅÇÄÁ ÐÒÁ×ÉÌØÎÏ ÐÒÏ×ÅÒÑÅÔ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÚÁÄÁÞÉ, ðÅÔÒÏ× ÅÓÌÉ ÇÄÅ É ÏÛÉÂ£ÔÓÑ, ÔÏ ÔÏÌØËÏ ×
ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ, Á óÉÄÏÒÏ× ÐÒÏ×ÅÒÑÅÔ ×Ó£ ÐÒÁ×ÉÌØÎÏ, ÔÏÌØËÏ ÏÎ ÏÞÅÎØ ÒÁÓÓÅÑÎÎÙÊ É ÐÏÒÏÊ ÓÔÁ×ÉÔ ÏÃÅÎËÉ ÎÅ ×
ÔÅ ËÏÌÏÎËÉ.

÷ÏÓÓÔÁÎÏ×ÉÔÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ ÛËÏÌØÎÉËÁ.
14) ðÕÓÔØ I | ÃÅÎÔÒ ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÃÅÎÔÒ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ

ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ BIC ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÉÓÈÏÄÑÝÅÊ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎÙ A.
15) îÁ ÓÔÏÌÅ ÌÅÖÁÔ 50 ÐÒÁ×ÉÌØÎÏ ÉÄÕÝÉÈ ÞÁÓÏ×. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÍÏÍÅÎÔ ÓÕÍÍÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ

ÏÔ ÃÅÎÔÒÁ ÓÔÏÌÁ ÄÏ ËÏÎÃÏ× ÍÉÎÕÔÎÙÈ ÓÔÒÅÌÏË ÏËÁÖÅÔÓÑ ÂÏÌØÛÅ ÓÕÍÍÙ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ÏÔ ÃÅÎÔÒÁ ÓÔÏÌÁ ÄÏ
ÃÅÎÔÒÏ× ÞÁÓÏ×.


