
9 ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ËÌÁÓÓ 12 ÄÅËÁÂÒÑ 2009 ÇÏÄÁ.

íÎÏÇÏÞÌÅÎÙ { 3. òÁÚÂÏÒ ÚÁÄÁÞ.

1) Á) ïÓÔÁÔËÉ ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ P (x) ÎÁ x+ 1 É x− 1 ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ ÒÁ×ÎÙ 15 É 43. ëÁËÏÊ
ÏÓÔÁÔÏË ÄÁ£Ô ÜÔÏÔ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ x2 − 1?

ïÔ×ÅÔ: 14x + 29. ðÕÓÔØ P (x) = (x2 − 1)Q(x) + ax + b. ðÏÄÓÔÁÎÏ×ËÏÊ x = 1 É x = −1 ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ
a+ b = 43 É b− a = 15. ïÔÓÀÄÁ a = 14, b = 29.

Â) ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ P (x) ÉÚ ÚÁÄÁÎÉÑ 1 Á). ëÁËÕÀ ÓÔÅÐÅÎØ ÏÎ ÍÏÖÅÔ ÉÍÅÔØ?
ïÐÉÛÉÔÅ ×ÓÅ ÔÁËÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ.

ïÔ×ÅÔ: îÁÐÒÉÍÅÒ, 14È + 29. óÔÅÐÅÎØ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÌÀÂÁÑ ÎÅ ÎÉÖÅ ÐÅÒ×ÏÊ. ïÂÝÉÊ ×ÉÄ: P (x) = (x2 −
1)Q(x) + 14È+ 29.

×) ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ, ËÏÔÏÒÙÊ ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ (x − 1) ÄÁ£Ô ÏÓÔÁÔÏË 1, ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ x
ÄÁ£Ô ÏÓÔÁÔÏË 3, ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ (x+ 1) ÄÁ£Ô ÏÓÔÁÔÏË 6.

ïÔ×ÅÔ: îÁÐÒÉÍÅÒ, x2 − 3x+ 3.

2) òÅÛÉÔÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ (a, b É c | ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÞÉÓÌÁ):
Á) a (x−b)(x−c)

(a−b)(a−c) + b (x−a)(x−c)
(b−a)(b−c) + c (x−a)(x−b)

(c−a)(c−b) = x.
ïÔ×ÅÔ: ×ÓÅ ÞÉÓÌÁ. ðÏÐÒÏÂÕÅÍ ÕÇÁÄÁÔØ ËÏÒÎÉ. ðÏÓÌÅ ÔÏÇÏ, ËÁË ÔÒÉ ËÏÒÎÑ "Ë×ÁÄÒÁÔÎÏÇÏ" ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ
ÂÕÄÕÔ ÕÇÁÄÁÎÙ, ÚÁÄÁÞÁ ÒÅÛÉÔÓÑ.

Â) a2 (x−b)(x−c)
(a−b)(a−c) + b2 (x−a)(x−c)

(b−a)(b−c) + c2 (x−a)(x−b)
(c−a)(c−b) = a (x−b)(x−c)

(a−b)(a−c) + b (x−a)(x−c)
(b−a)(b−c) + c (x−a)(x−b)

(c−a)(c−b) .
ðÒÁ×ÁÑ ÞÁÓÔØ ÔÏÖÄÅÓÔ×ÅÎÎÏ ÒÁ×ÎÁ x, Á ÌÅ×ÁÑ, ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ, ÒÁ×ÎÁ x2. ïÔ×ÅÔ: 0 É 1.

3) Á) îÁÐÉÛÉÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ, ÒÁ×ÎÙÊ ÎÕÌÀ × ÔÏÞËÁÈ a, b É c É ÒÁ×ÎÙÊ 1 × ÔÏÞËÅ d.
ïÔ×ÅÔ: (x−a)(x−b)(x−c)

(d−a)(d−b)(d−c) .

Â) îÁÐÉÛÉÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ, ÒÁ×ÎÙÊ ÎÕÌÀ × ÔÏÞËÁÈ a, b É c É ÒÁ×ÎÙÊ D × ÔÏÞËÅ d.
ïÔ×ÅÔ: D(x−a)(x−b)(x−c)

(d−a)(d−b)(d−c) .

×) îÁÐÉÛÉÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ, ÒÁ×ÎÙÊ A, B, C, D ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ × ÔÏÞËÁÈ a, b, c É d.
ïÔ×ÅÔ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÓÕÍÍÉÒÏ×ÁÎÉÅÍ ÏÔ×ÅÔÏ× ÎÁ 4 ×ÏÐÒÏÓÁ ÔÉÐÁ Â).

Ç) ïÂÏÂÝÉÔÅ ÐÒÅÄÙÄÕÝÕÀ ÚÁÄÁÞÕ ÎÁ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÔÏÞÅË (ÉÎÔÅÒÐÏÌÑÃÉÏÎÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ
ìÁÇÒÁÎÖÁ).

4) ëÏÒÁÂÌØ ÐÌÙ×£Ô ÐÏ ÐÒÑÍÏÊ Ó ÐÏÓÔÏÑÎÎÏÊ ÓËÏÒÏÓÔØÀ ÍÉÍÏ ÎÅÂÏÌØÛÏÇÏ ÏÓÔÒÏ×Á. ÷ 12, 14 É
15 ÞÁÓÏ× ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ËÏÒÁÂÌÑ ÄÏ ÏÓÔÒÏ×Á ÒÁ×ÎÑÌÉÓØ 7, 5 É 11 ËÍ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. ëÁËÉÍ ÂÙÌÏ
ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÄÏ ÏÓÔÒÏ×Á × 13 ÞÁÓÏ×?

ïÔ×ÅÔ: 1 ËÍ. ë×ÁÄÒÁÔ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ ×ÒÅÍÅÎÉ (ÔÅÏÒÅÍÁ ðÉÆÁÇÏÒÁ), ÜÔÕ ÚÁ×ÉÓÉ-
ÍÏÓÔØ ÐÏ ÔÒ£Í ÔÏÞËÁÍ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ.


