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éÎ×ÅÒÓÉÑ { 1.
1. éÎ×ÅÒÓÉÑ.

úÁÄÁÄÉÍ × ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! Ó ÃÅÎÔÒÏÍ O É ÒÁÄÉÕÓÏÍ R. éÎ×ÅÒÓÉÅÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ
ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ R ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÔÁËÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ÜÔÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ËÁÖÄÁÑ ÔÏÞËÁ M , ÏÔÌÉÞÎÁÑ
ÏÔ ÔÏÞËÉ O, ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔÓÑ ÎÁ ÔÏÞËÕ M ′, ÌÅÖÁÝÕÀ ÎÁ ÌÕÞÅ OM É ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÕÀ ÕÓÌÏ×ÉÀ OM ·OM ′ = R2.
ïËÒÕÖÎÏÓÔØ ! ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ, ÔÏÞËÁ ï | ÃÅÎÔÒÏÍ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ, Á ÒÁÄÉÕÓ R | ÒÁÄÉÕÓÏÍ
ÉÎ×ÅÒÓÉÉ.

ôÏÞËÉ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÙÅ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ, ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÏÓÔÁÀÔÓÑ ÎÁ ÍÅÓÔÅ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÙÅ ×ÎÕÔÒÉ
ÎÅÅ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ ×Ï×ÎÅ, Á ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÙÅ ×ÎÅ ËÒÕÇÁ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ ×Ï ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÅ ÔÏÞËÉ ËÒÕÇÁ. ðÌÏÓ-
ËÏÓÔØ ËÁË ÂÙ "×Ù×ÏÒÁÞÉ×ÁÅÔÓÑ" ÞÅÒÅÚ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ. ôÏÞËÁ ï × ÉÎ×ÅÒÓÉÉ ÎÅ ÕÞÁÓÔ×ÕÅÔ; × ÔÁËÉÈ
ÓÌÕÞÁÑÈ ÇÏ×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÔÓÑ ÐÒÏËÏÌÏÔÁÑ ÐÌÏÓËÏÓÔØ. éÎÏÇÄÁ, ÎÁÏÂÏÒÏÔ, ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÀÔ ÐÌÏÓËÏÓÔØ,
ÐÏÐÏÌÎÅÎÎÕÀ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÕÄÁÌÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ | ÏÂÒÁÚÏÍ ÃÅÎÔÒÁ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ. ïÎÁ ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ ×ÓÅÍ ÐÒÑÍÙÍ,
ÚÁÍÙËÁÑ ÉÈ × ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÂÏÌØÛÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ.

ðÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅÍ, ÏÂÒÁÔÎÙÍ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ, Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÔÁ ÖÅ ÉÎ×ÅÒÓÉÑ. ôÁËÉÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÎÁÚÙ×ÁÀÔ ÉÎ-
×ÏÌÀÔÉ×ÎÙÍÉ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 1. ëÁËÉÅ ÉÚ ÉÚ×ÅÓÔÎÙÈ ×ÁÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÉÎ×ÏÌÀÔÉ×ÎÙ?

2. ðÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ÏÂÒÁÚÁ ÔÏÞËÉ.

ðÕÓÔØ ÔÏÞËÁ M ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÁ ×ÎÕÔÒÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ !. ÷ÏÓÓÔÁ×ÉÍ × ÔÏÞËÅ M ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ Ë ÐÒÑÍÏÊ
OM , ÎÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÉ ÅÇÏ Ó ! ÏÔÍÅÔÉÍ ÔÏÞËÕ A. ëÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ × ÔÏÞËÅ A ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÌÕÞ OM
× ÔÏÞËÅ M ′. üÔÏ É ÅÓÔØ ÏÂÒÁÚ ÔÏÞËÉ M .

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 2. ïÂÏÓÎÕÊÔÅ ÜÔÏ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÅ.
õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3. ëÁË ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÏÂÒÁÚ ÔÏÞËÉ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÏÊ ×ÎÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ?

3. ïÂÒÁÚÙ ÐÒÑÍÙÈ É ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ.

1) ðÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ, ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ × ÓÅÂÑ.
2) ðÒÑÍÁÑ, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÃÅÎÔÒ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ, ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ × ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒ ÉÎ×ÅÒ-

ÓÉÉ. äÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÕÀ ÔÏÞËÕ M ÜÔÏÊ ÐÒÑÍÏÊ É ÅÅ ÏÂÒÁÚ M ′ É ×ÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ
ÐÏÄÏÂÉÅÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× OAM É OM ′A′.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 4. ëÁË ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÏÂÒÁÚ ÐÒÑÍÏÊ ÐÒÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ? ðÏÄÕÍÁÊÔÅ, ËÁËÉÅ ÓÌÕÞÁÉ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÉÑ
ÐÒÑÍÏÊ ÎÁÄÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 5. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÂÒÁÚ Ë×ÁÄÒÁÔÁ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ×ÏËÒÕÇ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ.
3) ïËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ OA, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÃÅÎÔÒ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ O, ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ × ÐÒÑÍÕÀ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕ-

ÌÑÒÎÕÀ OA.
õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 6. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÂÒÁÚ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÏÔÏÒÁÑ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÃÅÎÔÒ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ, ÅÓÌÉ ÏÎÁ: Á) ÐÅÒÅÓÅËÁ-

ÅÔ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ; Â) ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ; ×) ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÁ ×ÎÕÔÒÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ.
õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 7. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÂÒÁÚ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÏÎÃÅÎÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ.
4) ïÓÔÁÌÏÓØ ×ÙÑÓÎÉÔØ, ×Ï ÞÔÏ ÐÅÒÅÊÄÅÔ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÃÅÎÔÒ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ. ðÕÓÔØ S | ÅÅ ÃÅÎÔÒ,

AB | ÄÉÁÍÅÔÒ, ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÝÉÊ ÌÉÎÉÉ ÃÅÎÔÒÏ× OS, M | ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÜÔÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. ôÏÇÄÁ
OA ·OA′ = OB ·OB′ = OM ·OM ′. ðÏÜÔÏÍÕ, ×Ï-ÐÅÒ×ÙÈ, 4OMA ∼4 OM ′A′, ÏÔËÕÄÁ ∠OMA = ∠OA′M ′ (1).
á ×Ï-×ÔÏÒÙÈ, 4OMB ∼4 OM ′B′, ÏÔËÕÄÁ ∠OMB = ∠OB′M ′, Á ÚÎÁÞÉÔ, É ∠BMM ′ = ∠M ′B′A′ (2).

úÁÍÅÔÉÍ ÔÅÐÅÒØ, ÞÔÏ ÕÇÏÌ AMB ÐÒÑÍÏÊ. ó ÕÞÅÔÏÍ (1) É (2), ÏÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÕÇÏÌ A′M ′B′ ÔÁËÖÅ
ÐÒÑÍÏÊ. üÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ M ′ ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ A′B′. éÔÁË, ÏÂÒÁÚÏÍ ÏËÒÕÖ-
ÎÏÓÔÉ, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÊ ÃÅÎÔÒ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ, Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÔÁËÖÅ ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÃÅÎÔÒ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ.

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. éÚ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á OA · OA′ = OB · OB′ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ É ÅÅ ÏÂÒÁÚ ÇÏÍÏÔÅÔÉÞÎÙ
ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÃÅÎÔÒÁ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ. éÈ ÃÅÎÔÒÙ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ.

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÄÏËÁÚÁÎÁ
ôÅÏÒÅÍÁ. ïÂÒÁÚÏÍ ÐÒÑÍÏÊ ÉÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÐÒÑÍÁÑ ÉÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ.
úÁÍÅÞÁÎÉÅ. îÁ ÐÏÐÏÌÎÅÎÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÒÁÚÌÉÞÉÅ ÍÅÖÄÕ ÐÒÑÍÙÍÉ É ÏËÒÕÖÎÏÓÔÑÍÉ ÉÓÞÅÚÁÅÔ: ÐÒÑÍÙÅ

ÓÞÉÔÁÀÔÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÑÍÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÂÏÌØÛÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ ÐÏ-
ÐÏÌÎÅÎÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ × ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.


