
9 ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ËÌÁÓÓ 1 ÆÅ×ÒÁÌÑ 2010 ÇÏÄÁ.

òÁÚÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ. óÐÉÓÏË �5. óÒÏË ÓÄÁÞÉ ÄÏ 28 ÆÅ×ÒÁÌÑ.

1) ãÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ m, n É k ÐÏÄÏÂÒÁÎÙ ÔÁË, ÞÔÏ k2 − n2 −m2 = 2(m− n)(k −m+ n). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
√

2nm
| ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ.

2) ÷ ÌÅÓÕ ÖÉ×ÕÔ ×ÏÌËÉ, ÚÁÊÃÙ É ËÏÍÁÒÙ. îÅËÏÔÏÒÙÅ ÉÚ ÎÉÈ ×ÓÅÇÄÁ ÇÏ×ÏÒÑÔ ÐÒÁ×ÄÕ, ÐÒÏÞÉÅ ×ÓÅÇÄÁ ×ÒÕÔ.
ëÁÖÄÏÇÏ ÓÐÒÏÓÉÌÉ: 1) "ôÙ ×ÏÌË?" (60% ÕÔ×ÅÒÄÉÔÅÌØÎÙÈ ÏÔ×ÅÔÏ×), 2) "ôÙ ÚÁÑÃ?" (40% ÕÔ×ÅÒÄÉÔÅÌØÎÙÈ
ÏÔ×ÅÔÏ×), 3) "ôÙ ËÏÍÁÒ?" (30% ÕÔ×ÅÒÄÉÔÅÌØÎÙÈ ÏÔ×ÅÔÏ×). óËÏÌØËÏ ÐÒÏÃÅÎÔÏ× ÌÇÕÎÏ× × ÌÅÓÕ?

3) AA1 É CC1 | ×ÙÓÏÔÙ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ôÏÞËÉ G É F ÎÁ AC ×ÙÂÒÁÎÙ ÔÁË, ÞÔÏ
C1F ||BC É A1G||AB. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A1, C1, G É F ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

4) äÏËÁÖÉÔÅ ÄÌÑ ×ÓÅÈ 0 6 x; y 6 1 ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï x√
2y2+3

+ y√
2x2+3 6 2√

5 .

5) ä×Á ÐÑÔÉÚÎÁÞÎÙÈ ÞÉÓÌÁ ÐÒÉÐÉÓÁÌÉ ÏÄÎÏ Ë ÄÒÕÇÏÍÕ. ïËÁÚÁÌÏÓØ, ÞÔÏ ÐÏÌÕÞÉ×ÛÅÅÓÑ ÄÅÓÑÔÉÚÎÁÞÎÏÅ
ÞÉÓÌÏ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ ÉÓÈÏÄÎÙÈ ÐÑÔÉÚÎÁÞÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. îÁÊÄÉÔÅ ÉÓÈÏÄÎÙÅ ÞÉÓÌÁ.

6) îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC ÒÏÍÂÁ ABCD ÕÄÁÌÏÓØ ×ÙÂÒÁÔØ ÔÏÞËÕ E ÔÁË, ÞÔÏ AE = CD. ïÐÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ
ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AEB ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏÔÒÅÚÏË ED × ÔÏÞËÅ F . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A, F É C ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

7) ðÑÔÅÒÏ ÓÙÇÒÁÌÉ ËÒÕÇÏ×ÏÊ ÔÕÒÎÉÒ ÐÏ ÛÁÈÍÁÔÁÍ. áÎÄÒÅÊ ×ÙÉÇÒÁÌ ÒÏ×ÎÏ Ä×ÁÖÄÙ, âÏÒÑ ÉÇÒÁÌ ÔÏÌØËÏ
×ÎÉÞØÀ, ÷ÁÓÑ ÐÒÏÉÇÒÁÌ ÔÏÌØËÏ ÚÁÎÑ×ÛÅÍÕ ÐÏÓÌÅÄÎÅÅ ÍÅÓÔÏ, çÅÎÁ ÎÁÂÒÁÌ ÎÁ ÐÏÌ-ÏÞËÁ ÂÏÌØÛÅ, ÞÅÍ äÉÍÁ.
óËÏÌØËÏ Õ ËÏÇÏ ÏÞËÏ×?

8) îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁÒÉÓÏ×ÁÎ Ë×ÁÄÒÁÔ. íÉÛÁ ÉÚÍÅÒÉÌ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÏÞËÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÏ ÅÇÏ
×ÅÒÛÉÎ É ÐÏÌÕÞÉÌ 1 ËÍ, 4 ËÍ, 7 ËÍ, 8 ËÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎ ÏÛÉÂÓÑ.

9) ÷ ÇÒÁÆÅ ÎÅÔ ÉÚÏÌÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ ×ÅÒÛÉÎ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÅÒÛÉÎÙ ÍÏÖÎÏ ÐÏËÒÁÓÉÔØ × Ä×Á Ã×ÅÔÁ ÔÁË, ÞÔÏ
ËÁÖÄÁÑ ×ÅÒÛÉÎÁ ÓÏÅÄÉÎÅÎÁ Ó ËÁËÏÊ-ÔÏ ×ÅÒÛÉÎÏÊ ÄÒÕÇÏÇÏ Ã×ÅÔÁ.

10) ðÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ËÁÖÄÏÅ ÉÚ ÎÉÈ, ÕÍÅÎØÛÅÎÎÏÅ ÎÁ ÅÄÉÎÉÃÕ. îÁÊ-
ÄÉÔÅ ×ÓÅ ÔÁËÉÅ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ.

11) 10 ÛËÏÌØÎÉËÏ× ÐÉÓÁÌÏ ËÏÎÔÒÏÌØÎÕÀ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ. ÷ ÜÔÏ ×ÒÅÍÑ ôÁÔØÑÎÁ àÒØÅ×ÎÁ ÔÉÈÏÎØËÏ ÉÈ ÆÏ-
ÔÏÇÒÁÆÉÒÏ×ÁÌÁ. ðÏÔÏÍ ÏÎÁ ÓËÁÚÁÌÁ, ÞÔÏ × ËÁÖÄÙÊ ËÁÄÒ ÐÏÐÁÌÏ ÒÏ×ÎÏ Ä×Á ÛËÏÌØÎÉËÁ, ÎÉËÁËÉÅ Ä×ÏÅ ÎÅ ÂÙÌÉ
ÓÆÏÔÏÇÒÁÆÉÒÏ×ÁÎÙ Ä×ÁÖÄÙ É ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÉÚ ÞÅÔÙÒ£È ÛËÏÌØÎÉËÏ× ÎÁÛÌÏÓØ ÒÏ×ÎÏ ÔÒÉ ÆÏÔÏÇÒÁÆÉÉ,
ÇÄÅ ÂÙÌÉ ÉÚÏÂÒÁÖÅÎÙ ÞÌÅÎÙ ÜÔÏÊ ÇÒÕÐÐÙ. îÅ ÏÛÉÂÌÁÓØ ÌÉ ôÁÔØÑÎÁ àÒØÅ×ÎÁ?

12) âÕÍÁÖÎÙÊ Ë×ÁÄÒÁÔ ÒÁÚÄÅÌ£Î ÌÉÎÉÑÍÉ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍ, ÎÁ N ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÏ×. äÏËÁÖÉÔÅ,
ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÐÒÏ×ÅÓÔÉ ÎÅ ÂÏÌÅÅ N − 1 ÐÒÑÍÏÌÉÎÅÊÎÙÈ ÒÁÚÒÅÚÏ× ÔÁË, ÞÔÏ Ë×ÁÄÒÁÔ ÒÁÓÐÁÄ£ÔÓÑ ÎÁ ÕÐÏÍÑÎÕÔÙÅ
ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÉ. òÁÚÒÅÚ ÎÅ ÏÂÑÚÁÎ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ ÉÌÉ ËÏÎÞÁÔØÓÑ ÎÁ ËÒÁÀ. þÁÓÔÉ Ë×ÁÄÒÁÔÁ ÐÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÔØ
ÎÅÌØÚÑ.

13) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B. ÷ ÔÏÞËÅ A Ë ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÎÉÈ ÐÒÏ×ÅÌÉ ÐÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ,
Á ÐÏÔÏÍ × ËÁÖÄÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏ×ÅÌÉ ÐÏ ÄÉÁÍÅÔÒÕ ÔÁË, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ÄÉÁÍÅÔÒ ÐÁÒÁÌÌÅÌÅÎ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ Ë
ÄÒÕÇÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÎÃÙ ÄÉÁÍÅÔÒÏ× ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

14) äÁÎ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x3 + ax2 + 17x + 3b, ÇÄÅ a É b | ÃÅÌÙÅ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ Õ ÎÅÇÏ ÔÒÉ ÃÅÌÙÈ ËÏÒÎÑ.
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÓÅ ÏÎÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙ (ÔÏ ÅÓÔØ, ÎÅÔ ËÒÁÔÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ).

15) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ×ÏÚÍÏÖÎÏ ÒÁÚÂÉÔØ ËÌÅÔÞÁÔÙÊ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉË ÎÁ ÔÒ£ÈËÌÅÔÏÞÎÙÅ ÕÇÏÌËÉ, ÔÏ ÞÉÓÌÏ
ÓÐÏÓÏÂÏ× ÓÄÅÌÁÔØ ÜÔÏ Þ£ÔÎÏ.


