
Ýëëèïñ è ãèïåðáîëà 2
22.11.10

1. à) Ïóñòü çàäàí ýëëèïñ ñ ôîêóñàìè F1 è F2. Äîêàçàòü, ÷òî ìíîæåñòâî òî÷åê, ñèììåòðè÷íûõ ôîêóñó F1 îòíîñèòåëüíî
âñåõ êàñàòåëüíûõ ê ýëëèïñó � îêðóæíîñòü. á) Äîêàçàòü, ÷òî ìíîæåñòâî îñíîâàíèé ïåðïåíäèêóëÿðîâ, îïóùåííûõ èç ôîêóñà
F1 íà âñå êàñàòåëüíûå ê ýëëèïñó � îêðóæíîñòü.

2. Ñôîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå àíàëîã çàäà÷è 1 äëÿ ãèïåðáîëû.
3. Äîêàæèòå, ÷òî ýëëèïñ è ãèïåðáîëà ñ îäèíàêîâûìè ôîêóñàìè îðòîãîíàëüíû.
4. Ïóñòü âîêðóã êîíèêè ñ ôîêóñîì F îïèñàí 2n-óãîëüíèê, ñòîðîíû êîòîðîãî îêðàøåíû ïîïåðåìåííî â ÷åðíûé è áåëûé

öâåòà. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà óãëîâ, ïîä êîòîðûìè âèäíû ÷åðíûå ñòîðîíû ìíîãîóãîëüíèêà, ðàâíî 180◦.
5. Ïóñòü õîðäà PQ ñîäåðæèò ôîêóñ F1 ýëëèïñà, R � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ êàñàòåëüíûõ ê ýëëèïñó â òî÷êàõ P è Q. Òîãäà R

� ýòî öåíòð âíåâïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà F2PQ, à F1 � ýòî òî÷êà êàñàíèÿ ýòîé îêðóæíîñòè ñî ñòîðîíîé PQ.
6∗. Â âûïóêëûé ÷åòûðåõóãîëüíèê âïèñàí ýëëèïñ, ôîêóñû êîòîðîãî ëåæàò íà äèàãîíàëÿõ (ðàçíûõ) ÷åòûðåõóãîëüíèêà.

Äîêàæèòå, ÷òî ïðîèçâåäåíèÿ ïðîòèâîïîëîæíûõ ñòîðîí ðàâíû.
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