30.01.2010
Шестнадцатое занятие.
Задача 1. На столе стоят 7 перевернутых стаканов. Разрешается одновременно переворачивать любые два стакана. Можно ли добиться того, чтобы все стаканы стояли правильно?
Задача 2. В парламенте некоторой страны 100 депутатов. Каждый депутат либо честный, либо продажный. Известно, что среди любых двух депутатов хотя бы один продажный. Сколько честных?
Задача 3. Улитка ползет по плоскости с постоянной скоростью, каждые 15 минут поворачивая под прямым углом. Докажите, что вернуться в исходную точку она сможет лишь через целое число часов.
Задача 4. Дядя Федор, кот Матроскин, Шарик и почтальон Печкин сидят на скамейке. Если Шарик, сидящий справа от всех, сядет между дядей Федором и котом, то кот станет крайним слева. В каком порядке они сидят?
Задача 5. Можно ли расположить 6 длинных круглых карандашей так, чтобы каждый из них касался любого другого?
Задача 6. Докажите, что среди степеней двойки есть две, разность которых делится на 1987.
Задача 7. На плоскости провели несколько прямых. Докажите, что части на которые разбита плоскость, можно раскрасить в два цвета так, чтобы соседние части были покрашены в разные цвета.
Задача 8. [image: image1.png]


Разрезать изображенную на рисунке доску на 4 одинаковые части, чтобы каждая из них содержала 3 заштрихованные клетки.

Задача 9. В равенстве 101 – 102 = 1 переставьте одну цифру так, чтобы оно стало верным.
Задача 10. Двум гениальным математикам сообщили по натуральному числу, сказав, что эти числа различаются на 1. После этого они по очереди задают друг другу один и тот же вопрос: «Знаешь ли ты мое число?» (отвечают только «да» или «нет»). Сможет ли каждый из математиков узнать оба числа?
Задача 11. Два разбойника играют в такую игру. Перед ними лежит кучка из 20 алмазов. За один ход разрешается взять из нее один, три или четыре алмаза. Тот, кто не может сделать ход, отдает все свои алмазы другому разбойнику и игра заканчивается. Кому достанутся алмазы при честной игре?
Задача 12. Из пяти монет две – фальшивые. Найдите их за три взвешивания. Обе фальшивые монеты весят одинаково и отличаются по весу от настоящих, но неизвестно, легче они или тяжелее.
Задача 13. В банановой республике прошли выборы в парламент. Все голосовавшие за партию "Мандарин" любят мандарины. Среди голосовавших за другие партии 90% не любят мандарины. Сколько процентов голосов набрала партия "Мандарин" на выборах, если ровно 46% участвовавших в голосовании любят мандарины?
Задача 14. Вычислить сумму:
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