Математический кружок 8 класс

Занятие №8




Симметрия.
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На шахматной доске стоят 11 шашек, расположенных симметрично относительно большой диагонали. Докажите, что есть шашка или шашки и на большой диагонали.

2. На сковородке лежат два квадратных блина. Можно ли их рассечь одним прямолинейным разрезом на две равные части каждый? 
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Два зеркала расположены горизонтально одно над другим. Луч света выпустили из точки A в точку B. Отражаясь от зеркал по закону "угол падения равен углу отражения", луч попал в точку C (смотри рис. 2). Попадёт ли луч в точку C, если 
а) увеличить расстояние между зеркалами вдвое, подняв верхнее зеркало? Если да, то как изменится длина пути света (от A до C)? 
б) аналогичный вопрос, если расстояние уменьшить вдвое.
в) ответьте на аналогичные вопросы, если расстояние увеличить втрое, вчетверо?
г) уменьшить в 64 раза?
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4. Вам надо добраться из домика А в домик В, набрав по пути киселя из кисельной речки (рис. 3). Постройте кратчайший путь.
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Вам надо добраться из домика А в домик В, набрав по пути молока и киселя из молочной и кисельной речек (рис. 3). 
а) Как найти кратчайший путь? 
б) Что выгоднее: вначале бежать к молочной речке, а потом к кисельной, или наоборот?

6. Вам надо добраться из домика А в домик В, набрав по пути молока и киселя из молочной и кисельной речек (рис. 4). Докажите, что для кратчайшего пути АА1B1B верно, что 
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. Как построить такой путь?
7. [image: image6.wmf] 

А

 

В

 

a

 

b

 

j

 

g

 

 рис. 4

 

Таня нарисовала прямую и отметила точку M (рис. 5). Аккуратный Петя учится геометрии. Он отмечает на прямой точку A и строит точку B такую, что M – середина отрезка AB. Потом он берет другую точку A на прямой и строит для нее точку B и так далее пока занятие не кончится. Докажите, что все построенные Петей точки будут лежать на одной прямой. 
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Постройте отрезок с вершинами на сторонах заданного угла, для которого точка М является серединой (см. рис. 6).
9. Даны две окружности и точка М. Постройте отрезок с концами на данных окружностях, для которого точка М является серединой.
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Путешественник посетил селение, в котором каждый человек либо всегда говорит правду, либо всегда лжет. Всего в селении 100 жителей. Жители селения стали в круг, и каждый сказал путешественнику про соседа справа, правдив тот или лжив. На основании этих сообщений путешественник однозначно определил, какую долю от всех жителей селения составляют правдивые. Определите и вы, чему она равна.
11. а) Шеф секретной службы составил инструкцию взаимной слежки для 7-ми своих агентов: агент 001 следит за тем, кто следит за агентом 002, агент 002 - за тем, кто следит за агентом 003, и т.д.; агент 007 следит за тем, кто следит за агентом 001. Удастся ли выполнить эту инструкцию? 
б) Можно ли выполнить подобную инструкцию для 8 агентов?
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