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ðÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÉ ÎÁ ËÒÉ×ÏÊ É ×ÌÏÖÅÎÉÑ
ÌÉÓÔÁ í£ÂÉÕÓÁ

÷. ÷. ðÒÁÓÏÌÏ×

÷ 1929 Ç. ÓÏ×ÅÔÓËÉÊ ÍÁÔÅÍÁÔÉË ì. ç. ûÎÉÒÅÌØÍÁÎ ÄÏËÁÚÁÌ, ÞÔÏ ÎÁ ÌÀ-
ÂÏÊ ÇÌÁÄËÏÊ ÎÅÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÅÊÓÑ ËÒÉ×ÏÊ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ
ÞÅÔÙÒÅ ÔÏÞËÉ, Ñ×ÌÑÀÝÉÅÓÑ ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ Ë×ÁÄÒÁÔÁ.1) åÇÏ ÓÔÁÔØÑ ÂÙÌÁ ÎÁ-
ÐÅÞÁÔÁÎÁ ÍÁÌÙÍ ÔÉÒÁÖÏÍ × ÓÂÏÒÎÉËÅ ëÏÍÁËÁÄÅÍÉÉ É ×ÐÏÓÌÅÄÓÔ×ÉÉ ÂÙÌÁ
ÐÅÒÅÐÅÞÁÔÁÎÁ × ÖÕÒÎÁÌÅ �õÓÐÅÈÉ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÈ ÎÁÕË� (ÓÍ. [3]). üÔÏ ÄÏ-
ËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÄÏ×ÏÌØÎÏ ÔÒÕÄÎÏÅ, ÏÎÏ ÚÁÎÉÍÁÅÔ 5 ÓÔÒÁÎÉÃ.

îÅÓËÏÌØËÏ ÎÅÏÖÉÄÁÎÎÙÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÅ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÑ ÐÏÚ×ÏÌÑÀÔ ÄÏ-
ËÁÚÁÔØ ÂÏÌÅÅ ÓÌÁÂÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ: ÎÁ ÌÀÂÏÊ ÇÌÁÄËÏÊ ÎÅÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅËÁÀ-
ÝÅÊÓÑ ËÒÉ×ÏÊ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ ÞÅÔÙÒÅ ÔÏÞËÉ, Ñ×ÌÑÀÝÉÅÓÑ
×ÅÒÛÉÎÁÍÉ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ. üÔÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï2) ÏÓÎÏ×ÁÎÏ ÎÁ ÔÏÍ, ÞÔÏ
ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ ×ÌÏÖÅÎÉÉ ÌÉÓÔÁ í£ÂÉÕÓÁ × ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï R3 ÅÇÏ
ÓÒÅÄÎÑÑ ÌÉÎÉÑ É ËÒÁÊ ÚÁÃÅÐÌÅÎÙ3). üÔÏ Ó×ÏÊÓÔ×Ï ÌÉÓÔÁ í£ÂÉÕÓÁ ÄÁ×ÎÏ
ÂÙÌÏ ÉÚ×ÅÓÔÎÏ ÔÏÐÏÌÏÇÁÍ, ÎÏ ÎÅÄÁ×ÎÏ ÐÏÑ×ÉÌÏÓØ ÏÞÅÎØ ÐÒÏÓÔÏÅ ÅÇÏ ÄÏ-
ËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï, ÏÄÎÁ ÉÚ ×ÁÖÎÅÊÛÉÈ ÓÏÓÔÁ×ÎÙÈ ÞÁÓÔÅÊ ËÏÔÏÒÏÇÏ ×ÏÓÈÏÄÉÔ
Ë ÚÎÁÍÅÎÉÔÏÍÕ ÍÁÔÅÍÁÔÉËÕ ëÏÎ×ÅÀ. üÔÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÍÙ ÔÏÖÅ ÚÄÅÓØ
ÐÒÉ×ÅÄÅÍ, ÎÏ ÓÎÁÞÁÌÁ ÏÂßÑÓÎÉÍ, ËÁË ÉÚ ÕËÁÚÁÎÎÏÇÏ Ó×ÏÊÓÔ×Á ÌÉÓÔÁ í£ÂÉ-
ÕÓÁ ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÅ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ.

ôÅÏÒÅÍÁ 1. îÁ ÌÀÂÏÊ ÇÌÁÄËÏÊ ÚÁÍËÎÕÔÏÊ ÐÌÏÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊ  ÍÏÖÎÏ
×ÙÂÒÁÔØ 4 ÔÏÞËÉ, Ñ×ÌÑÀÝÉÅÓÑ ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ëÁÖÄÏÊ ÐÁÒÅ ÔÏÞÅË A, B ËÒÉ×ÏÊ  ÓÏÐÏÓÔÁ×ÉÍ
ÔÏÞËÕ f(A;B) ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ. éÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÏÔÒÅÚËÁ AB ÐÒÏ×ÅÄÅÍ
ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ Ë ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ËÒÉ×ÏÊ  É ÏÔÌÏÖÉÍ ÎÁ ÎÅÍ ÏÔÒÅÚÏË ÄÌÉÎÙ
AB. ëÏÎÅÃ ÜÔÏÇÏ ÏÔÒÅÚËÁ | ÜÔÏ É ÅÓÔØ f(A;B). (÷ÓÅ ÔÏÞËÉ f(A;B) ÍÙ
×ÙÂÉÒÁÅÍ × ÏÄÎÏÍ É ÔÏÍ ÖÅ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å.) óÌÕÞÁÊ A = B ÎÅ ÉÓ-
ËÌÀÞÁÅÔÓÑ; × ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ f(A;A) = A.

1)ôÏÞÎÅÅ ÇÏ×ÏÒÑ, ûÎÉÒÅÌØÍÁÎ ÄÏËÁÚÁÌ Ó×ÏÀ ÔÅÏÒÅÍÕ ÄÌÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÎÅÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅËÁ-
ÀÝÉÈÓÑ ËÒÉ×ÙÈ, ÉÍÅÀÝÉÈ ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÕÀ ËÒÉ×ÉÚÎÕ ÉÌÉ ÓÏÓÔÏÑÝÉÈ ÉÚ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ
ÄÕÇ ÔÁËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ.

2)åÇÏ ÉÚÌÏÖÅÎÉÅ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ ÎÁ ÓÓ. 82{88 ËÎÉÇÉ [5].
3)éÚ ÜÔÏÇÏ, ËÓÔÁÔÉ ÓËÁÚÁÔØ, ÏÞÅ×ÉÄÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÐÒÏÅËÔÉ×ÎÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ

RP 2 ÎÅÌØÚÑ ×ÌÏÖÉÔØ × ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï R3.

íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓ×ÅÝÅÎÉÅ, ÓÅÒ. 3, ×ÙÐ. 8, 2004(127{131)
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òÉÓ. 1. ìÉÓÔ í£ÂÉÕÓÁ

íÙ ÐÏÌÕÞÉÌÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ × R3 ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏ-
ÓÔÒÁÎÓÔ×Á. ìÅÇËÏ ×ÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÔÏÒ
S1×S1, ÔÏÞËÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÏÔÏÖÄÅÓÔ×ÌÅÎÙ ÐÏ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍÕ ÐÒÁ×ÉÌÕ: (x; y) ∼
∼ (y; x) (ÍÙ ÎÅ ÒÁÚÌÉÞÁÅÍ ÐÁÒÙ A, B É B, A). üÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï Ñ×ÌÑÅÔÓÑ
ÌÉÓÔÏÍ í£ÂÉÕÓÁ. þÔÏÂÙ ÕÂÅÄÉÔØÓÑ × ÜÔÏÍ, ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÐÏÓÍÏÔÒÅÔØ ÎÁ
ÒÉÓ. 1.

ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÂÉÅËÃÉÅÊ ÎÁ Ó×ÏÊ ÏÂÒÁÚ.
ôÏÇÄÁ, × ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÍÙ ÐÏÌÕÞÉÍ ×ÌÏÖÅÎÉÅ ÌÉÓÔÁ í£ÂÉÕÓÁ × ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÅ
ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï, ËÏÔÏÒÏÅ ÕÓÔÒÏÅÎÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ: ËÒÁÊ ÌÉÓÔÁ í£ÂÉ-
ÕÓÁ ÌÅÖÉÔ × ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, Á ÏÓÔÁÌØÎÁÑ ÅÇÏ ÞÁÓÔØ ÌÅÖÉÔ ÐÏ ÏÄÎÕ
ÓÔÏÒÏÎÕ ÏÔ ÜÔÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. ÷ ÔÁËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ËÒÁÊ ÌÉÓÔÁ í£ÂÉÕÓÁ É ÅÇÏ
ÓÒÅÄÎÑÑ ÌÉÎÉÑ ÎÅ ÚÁÃÅÐÌÅÎÙ (ÞÕÔØ ÐÏÚÖÅ ÍÙ ÐÏÑÓÎÉÍ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ).
ðÒÉÈÏÄÉÍ Ë ÐÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉÀ.

óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ÎÁÊÄÕÔÓÑ Ä×Å ÐÁÒÙ ÔÏÞÅË A1, B1 É A2, B2, ÄÌÑ ËÏÔÏ-
ÒÙÈ f(A1; B1) = f(A2; B2). üÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÏÔÒÅÚËÏ× A1B1 É
A2B2 ÓÏ×ÐÁÄÁÀÔ É ÉÈ ÄÌÉÎÙ ÒÁ×ÎÙ. ÷ ÔÁËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ A1A2B1B2 | ÐÒÑÍÏ-
ÕÇÏÌØÎÉË.

þÔÏÂÙ Ä×ÉÇÁÔØÓÑ ÄÁÌØÛÅ, ÎÕÖÎÏ ÏÂßÑÓÎÉÔØ, ÞÔÏ ÔÁËÏÅ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ
ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ Ä×ÕÈ ÇÌÁÄËÉÈ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ËÒÉ×ÙÈ J É K ×
ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å, ËÏÔÏÒÙÅ ÎÅ ÉÍÅÀÔ ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ É ÐÏÐÁÒÎÏ
ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÄÉÁÇÒÁÍÍÕ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÏÇÏ ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ,
ÓÏÓÔÏÑÝÅÇÏ ÉÚ Ä×ÕÈ ËÒÉ×ÙÈ J É K, Ô.Å. ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÏÅËÃÉÀ ËÒÉ×ÙÈ J É
K ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ É ÎÁ ÐÅÒÅËÒÅÓÔËÁÈ ÂÕÄÅÍ ÏÔÍÅÞÁÔØ, ËÁËÁÑ ÄÕÇÁ
ÐÒÏÈÏÄÉÔ Ó×ÅÒÈÕ. âÕÄÅÍ ÏÂÒÁÝÁÔØ ×ÎÉÍÁÎÉÅ ÌÉÛØ ÎÁ ÔÅ ÐÅÒÅËÒÅÓÔËÉ, ÇÄÅ
ËÒÉ×ÁÑ K ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÎÁÄ J . ôÁËÉÅ ÐÅÒÅËÒÅÓÔËÉ ÂÙ×ÁÀÔ Ä×ÕÈ ÔÉÐÏ× (ÒÉÓ. 2).
äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÏÇÏ ÐÅÒÅËÒÅÓÔËÁ ×ÏÚØÍÅÍ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÅÅ
ÚÎÁÞÅÎÉÅ "i = ±1 É ÓÌÏÖÉÍ ×ÓÅ ÞÉÓÌÁ "i. ðÏÌÕÞÅÎÎÏÅ × ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ ÃÅÌÏÅ
ÞÉÓÌÏ ÎÁÚÙ×ÁÀÔ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎ-
ÎÙÈ ËÒÉ×ÙÈ J É K × S3 É ÏÂÏÚÎÁÞÁÀÔ lk(J;K). íÏÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ
ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÏÍ ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ {J;K}, Ô. Å.
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òÉÓ. 2. ä×Á ÔÉÐÁ ÐÅÒÅËÒÅÓÔËÏ×

òÉÓ. 3. çÒÁÆ K6 Ó Ä×ÕÍÑ ÚÁÃÅÐÌÅÎÎÙÍÉ ÃÉËÌÁÍÉ

ÏÎ ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ ×ÙÂÏÒÁ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ ÜÔÏÇÏ ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ. (äÒÕÇÉÅ ÐÏÄÈÏÄÙ
Ë ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁ ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ ÏÂÓÕÖÄÁÀÔÓÑ × ÍÏÅÊ ÓÔÁÔØÅ [1]
× ÏÄÎÏÍ ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÉÈ ×ÙÐÕÓËÏ× ÜÔÏÇÏ ÖÕÒÎÁÌÁ; ÐÏÄÒÏÂÎÏ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ
ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ ÏÂÓÕÖÄÁÅÔÓÑ × ËÎÉÇÅ [2]).

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ×ÌÏÖÅÎÉÅ × R3 ÇÒÁÆÁ K6, ÓÏÓÔÏÑÝÅÇÏ ÉÚ ÛÅÓÔÉ ×ÅÒÛÉÎ,
ÐÏÐÁÒÎÏ ÓÏÅÄÉÎÅÎÎÙÈ ÒÅÂÒÁÍÉ. ÷ÙÂÅÒÅÍ × ÇÒÁÆÅ K6 ÔÒÉ ×ÅÒÛÉÎÙ É ÒÁÓ-
ÓÍÏÔÒÉÍ ÃÉËÌ C1, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÊ ÜÔÉÍÉ ÔÒÅÍÑ ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ, É ÃÉËÌ C2, ÐÏ-
ÒÏÖÄÅÎÎÙÊ ÔÒÅÍÑ ÏÓÔÁÌØÎÙÍÉ ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ. æÉËÓÉÒÕÅÍ ÐÒÏÅËÃÉÀ ×ÌÏÖÅÎ-
ÎÏÇÏ × R3 ÇÒÁÆÁ K6 É ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ !(C1; C2) ËÁË ÏÓÔÁÔÏË ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ 2
ËÏÌÉÞÅÓÔ×Á ÐÅÒÅËÒÅÓÔËÏ×, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÈ ÃÉËÌ C1 ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÎÁÄ C2. éÎÙÍÉ
ÓÌÏ×ÁÍÉ, !(C1; C2) = lk(C1; C2) (mod 2), ÇÄÅ lk | ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÚÁÃÅÐÌÅ-
ÎÉÑ. ÷ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, !(C1; C2) = !(C2; C1) (ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÜÔÏÇÏ Ó×ÏÊÓÔ×Á
ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁ ÚÁÃÅÐÌÅÎÉÑ ÐÒÉ×ÅÄÅÎÏ × [2]). ðÏÜÔÏÍÕ ÍÏÖÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ
ÞÉÓÌÏ �(K6) = ∑!(Ci; Cj), ÇÄÅ ÓÕÍÍÉÒÏ×ÁÎÉÅ ×ÅÄÅÔÓÑ ÐÏ ×ÓÅÍ 1

2
(6

3
)

= 10
ÎÅÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÍ ÐÁÒÁÍ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÃÉËÌÏ× ÉÚ ÔÒÅÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ×.

ôÅÏÒÅÍÁ 2 ([7] É [4]). äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ×ÌÏÖÅÎÉÑ ÇÒÁÆÁ K6 × ÔÒÅÈÍÅÒ-
ÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï �(K6) ≡ 1 (mod 2). ÷ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÔÁËÏÇÏ
×ÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÐÁÒÁ ÚÁÃÅÐÌÅÎÎÙÈ ÃÉËÌÏ×.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. õ ÇÒÁÆÁ K6 ÅÓÔØ ×ÌÏÖÅÎÉÅ × R3, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÏ×-
ÎÏ Ä×Á ÃÉËÌÁ ÚÁÃÅÐÌÅÎÙ, Á ×ÓÅ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÃÉËÌÙ ÎÅÚÁÃÅÐÌÅÎÙ (ÒÉÓ. 3).
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òÉÓ. 4. éÚÍÅÎÅÎÉÅ ÔÉÐÁ ÐÅÒÅËÒÅÓÔËÁ (ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÐÁÒÙ ÒÅÂÅÒ)
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òÉÓ. 5. ÷ÌÏÖÅÎÉÅ ÇÒÁÆÁ K6 × ÌÉÓÔ í£ÂÉÕÓÁ

ìÀÂÏÅ ×ÌÏÖÅÎÉÅ ÇÒÁÆÁ K6 × R3 ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÔØ × ÄÁÎÎÏÅ ×ÌÏ-
ÖÅÎÉÅ, ÅÓÌÉ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÄÏÐÕÓËÁÀÔÓÑ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÒÅÂÅÒ, ÉÚÏÂÒÁÖÅÎÎÙÅ
ÎÁ ÒÉÓ. 4.

ðÏÓÍÏÔÒÉÍ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÓÈÏÄÉÔ Ó �(K6) ÐÒÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÉ ÐÁÒÙ ÒÅÂÅÒ ei É
ej . þÉÓÌÏ !(Cp; Cq) ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÉÚÍÅÎÑÅÔÓÑ ÌÉÛØ × ÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ ei ⊂ Cp
É ej ⊂ Cq (ÉÌÉ ej ⊂ Cp É ei ⊂ Cq). îÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÃÉËÌÙ Cp É Cq,
ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÅ ÐÁÒÕ ÒÅÂÅÒ ei É ej , ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ
ÒÅÂÒÁ ei É ej ÎÅÓÍÅÖÎÙÅ. ôÁËÉÈ ÐÁÒ ÃÉËÌÏ× ÄÌÑ ÄÁÎÎÙÈ ÒÅÂÅÒ ei É ej
ÒÏ×ÎÏ Ä×Å: Ë ÒÅÂÒÕ ei ÍÏÖÎÏ ÄÏÂÁ×ÉÔØ ÏÄÎÕ ÉÚ Ä×ÕÈ ×ÅÒÛÉÎ, ËÏÔÏÒÙÅ ÎÅ
×ÈÏÄÑÔ × ei É ej . ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÐÒÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÉ ÒÅÂÒÁ Ó ÓÁÍÉÍ ÓÏÂÏÊ ÉÌÉ
ÓÏ ÓÍÅÖÎÙÍ ÒÅÂÒÏÍ ÞÉÓÌÏ ∑ lk(Ci; Cj) ÎÅ ÉÚÍÅÎÑÅÔÓÑ, Á ÐÒÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÉ
ÒÅÂÒÁ Ó ÎÅÓÍÅÖÎÙÍ ÒÅÂÒÏÍ ÜÔÏ ÞÉÓÌÏ ÉÚÍÅÎÑÅÔÓÑ ÎÁ ±2. ðÏÜÔÏÍÕ ÞÉÓÌÏ
�(K6) = ∑ lk(Ci; Cj) (mod 2) ÎÅ ÉÚÍÅÎÑÅÔÓÑ ÐÒÉ ×ÓÅÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑÈ
×ÌÏÖÅÎÉÑ ÇÒÁÆÁ K6.

óÌÅÄÓÔ×ÉÅ 1. ðÒÉ ÌÀÂÏÍ ×ÌÏÖÅÎÉÉ ÌÉÓÔÁ í£ÂÉÕÓÁ × R3 ÅÇÏ ËÒÁÊ
ÚÁÃÅÐÌÅÎ ÓÏ ÓÒÅÄÎÅÊ ÌÉÎÉÅÊ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ([6]) ÷ÌÏÖÉÍ × ÌÉÓÔ í£ÂÉÕÓÁ ÇÒÁÆ K6, ËÁË ÐÏËÁ-
ÚÁÎÏ ÎÁ ÒÉÓ. 5.

ãÉËÌÙ 134 É 256 ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÔ ËÒÁÀ ÌÉÓÔÁ í£ÂÉÕÓÁ É ÅÇÏ ÓÒÅÄÎÅÊ
ÌÉÎÉÉ. îÅÓÌÏÖÎÏ ÐÒÏ×ÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ×Ï ×ÓÅÈ ÄÒÕÇÉÈ ÐÁÒÁÈ ÎÅÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅËÁ-
ÀÝÉÈÓÑ ÃÉËÌÏ× ÏÄÉÎ ÉÚ ÃÉËÌÏ× ÚÁËÌÅÅÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÏÊ ÏÂÌÁÓÔØÀ, ÐÒÉÎÁÄ-
ÌÅÖÁÝÅÊ ÌÉÓÔÕ í£ÂÉÕÓÁ. ôÁËÉÅ ÃÉËÌÙ ÎÅ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÚÁÃÅÐÌÅÎÙ, ÐÏÔÏÍÕ
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ÞÔÏ ÉÎÁÞÅ ×ÏÚÎÉËÌÉ ÂÙ ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÌÉÓÔÁ í£ÂÉÕÓÁ. åÓÌÉ ÃÉËÌÙ Ci É
Cj ÎÅ ÚÁÃÅÐÌÅÎÙ, ÔÏ !(Ci; Cj) = 0. ðÏÜÔÏÍÕ ÃÉËÌÙ 134 É 256 ÚÁÃÅÐÌÅÎÙ.

óÌÅÄÓÔ×ÉÅ 2. ðÒÏÅËÔÉ×ÎÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ RP 2 ÎÅÌØÚÑ ×ÌÏÖÉÔØ × R3.
äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ÷ÙÒÅÖÅÍ ÉÚ ×ÌÏÖÅÎÎÏÊ × R3 ÐÒÏÅËÔÉ×ÎÏÊ ÐÌÏÓËÏ-

ÓÔÉ ÄÉÓË D2. ÷ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ ÐÏÌÕÞÉÍ ÌÉÓÔ í£ÂÉÕÓÁ. åÇÏ ÓÒÅÄÎÑÑ ÌÉÎÉÑ C
ÚÁÃÅÐÌÅÎÁ Ó S1 = @D2, ÐÏÜÔÏÍÕ C ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ D2, ÞÅÇÏ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ.
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