127. ðÌÏÝÁÄÉ

ðÌÏÝÁÄØ ÅÓÔØ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÁÑ ŒÅÌÉÞÉÎÁ. òÁŒÎÙÅ ÆÉÇÕÒÙ ÉÍÅÀÔ ÒÁŒÎÙÅ ÐÌÏÝÁÄÉ. åÓÌÉ ÆÉÇÕÒÁ ÒÁÚÒÅÚÁÎÁ ÎÁ ÄŒÅ ÆÉÇÕÒÙ, ÔÏ ÅÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÅ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ÜÔÉÈ ÆÉÇÕÒ. ðÌÏÝÁÄØ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÀ ÅÇÏ ÓÏÓÅÄÎÉÈ ÓÔÏÒÏÎ.

æÉÇÕÒÙ, ÉÍÅÀÝÉÅ ÒÁŒÎÙÅ ÐÌÏÝÁÄÉ, ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÍÉ.

127.1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (Á) ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÅÇÏ ÏÓÎÏ- ŒÁÎÉÑ ÎÁ ŒÙÓÏÔÕ; (Â) ÐÌÏÝÁÄØ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ÒÁŒÎÁ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÀ ÅÇÏ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑ ÎÁ ŒÙÓÏ- ÔÕ; (Œ) ÐÌÏÝÁÄØ ÒÏÍÂÁ ÒÁŒÎÁ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÅÇÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ; (Ç) ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÒÁŒÎÁ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÀ Åč ÓÒÅÄÎÅÊ ÌÉÎÉÉ ÎÁ ŒÙÓÏÔÕ.

127.2. ëÁÖÄÁÑ ÓÔÏÒÏÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÂÏÌØÛÅ 100. íÏÖÅÔ ÌÉ ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÂÙÔØ ÍÅÎØÛÅ 0;01?

127.3. ïÓÎÏŒÁÎÉÑ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÊ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÒÁŒÎÙ a É b, ÏÓÔÒÙÊ ÕÇÏÌ ÒÁŒÅÎ 45^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ.

127.4. ëÁËÕÀ ÞÁÓÔØ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÏÔÓÅËÁÅÔ ÏÔ ÎÅÇÏ ÓÒÅÄÎÑÑ ÌÉÎÉÑ? 127.5. äÉÁÇÏÎÁÌÉ ÒÁÚÂÉŒÁÀÔ ÔÒÁÐÅÃÉÀ ÎÁ ÞÅÔÙÒÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØ- ÎÉËÉ, ÐÒÉÌÅÖÁÝÉÅ Ë ÂÏËÏŒÙÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ, ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉ. œÅÒÎÏ ÌÉ ÏÂÒÁÔÎÏÅ (ÅÓÌÉ ÏÎÉ ÒÁŒÎÏ- ŒÅÌÉËÉ, ÔÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË | ÔÒÁÐÅÃÉÑ)?

127.6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÄÉÁÎÁ ÒÁÚÂÉŒÁÅÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÎÁ ÄŒÁ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ. 127.7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÄÅÌÉÔ ÄÒÕÇÕÀ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ ÐÏÐÏ- ÌÁÍ, ÔÏ ÏÎÁ ÄÅÌÉÔ ÐÏÐÏÌÁÍ É ÐÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ.

127.8. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË M, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ (Á) ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ AMB É ABC ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉ; (Â) ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ AMB É AMC ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉ; (Œ) ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ AMB, AMC É BMC ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉ.

127.9. ôÏÞËÁ M ÄÅÌÉÔ ÓÔÏÒÏÎÕ AB ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC Œ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ AM : MB = m : n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ CAM É CBM ÏÔÎÏÓÑÔÓÑ ËÁË m : n.

127.10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÄÅÌÑÔ ÅÇÏ ÎÁ ÛÅÓÔØ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÈ ÞÁÓÔÅÊ. 127.11. ôÏÞËÉ M É N ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÉÌÉ ÉÈ ÐÒÏÄÏÌÖÅ- ÎÉÑÈ, ÐÒÉÞčÍ AM : AB = m : n, AN : AC = p : q. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ

AMN É ABC ÏÔÎÏÓÑÔÓÑ ËÁË (m=n) � (p=q).

127.12. óÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÐÌÏÝÁÄÉ 1 ÒÁÚÄÅÌÅÎÙ Œ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ 2 : 1, ÓÞÉÔÁÑ ÐÏ ÞÁÓÏ- ŒÏÊ ÓÔÒÅÌËÅ. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÔÏÞËÁÈ ÄÅÌÅÎÉÑ.

127.13. äÁÎÎÙÊ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ ÒÁÚÄÅÌÉÔÅ ÎÁ ÔÒÉ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÅ ÞÁÓÔÉ ÐÒÑÍÙÍÉ, ŒÙÈÏ- ÄÑÝÉÍÉ ÉÚ ÏÄÎÏÊ ŒÅÒÛÉÎÙ.

127.14. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÓÅÒÅÄÉÎÁÈ ÓÔÏÒÏÎ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÐÌÏÝÁÄØ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁŒÎÁ 1.

127.15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ÏÔ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ ŒÎÕÔÒÉ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÄÏ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎ ŒÓÅÇÄÁ ÏÄÎÁ É ÔÁ ÖÅ.

127.16. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÏÊ, ÒÁŒÎÏÊ c, É ÏÓÔÒÙÍ ÕÇÌÏÍ 15^ffi.

127.17. œ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÅ ÓÅÒÅÄÉÎÁ ËÁÖÄÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ ÓÏÅÄÉÎÅÎÁ Ó ËÏÎÃÏÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÊ ÓÔÏÒÏÎÙ; ÐÏÌÕÞÉÌÓÑ ŒÎÕÔÒÅÎÎÉÊ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÓÏÓÔÁŒÌÑÅÔ

1=5 ÐÌÏÝÁÄÉ ÄÁÎÎÏÇÏ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ.

127.18. ðÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉË ÒÁÚÄÅÌÅÎ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÎÁ ÞÅÔÙÒÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ; ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒčÈ ÉÚ ÎÉÈ ÒÁŒÎÙ 10, 20 É 30, É ËÁÖÄÁÑ ÍÅÎØÛÅ ÐÌÏÝÁÄÉ ÞÅÔŒÅÒÔÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ.

127.19. âÏËÏŒÁÑ ÓÔÏÒÏÎÁ AB É ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ BC ÔÒÁÐÅÃÉÉ ABCD ŒÄŒÏÅ ÍÅÎØÛÅ Åč ÏÓÎÏŒÁ- ÎÉÑ AD. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ, ÅÓÌÉ AC = a, CD = b.

127.20. ïÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÄŒÕÈ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅ- ÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÄÅÌÉÔ ÅÇÏ ÎÁ ÄŒÁ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÈ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÓÔÏ- ÒÏÎÙ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ.

127.21. ðÕÓÔØ P | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ AB ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD. äÏËÁÖÉ- ÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ PDC ÒÁŒÎÁ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÐÌÏÝÁÄÉ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD, ÔÏ ÓÔÏÒÏÎÙ BC É AD ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ.

127.22. (ôÅÏÒÅÍÁ ðÉÆÁÇÏÒÁ) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ËŒÁÄÒÁÔÁ, ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÏÇÏ ÎÁ ÇÉÐÏ- ÔÅÎÕÚÅ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÅ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ, ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÙÈ ÎÁ ËÁÔÅÔÁÈ.

* * * 127.23. ôÏÞËÉ M É N ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÉÞÅÍ AM = CN É

AN = BM. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ BMNC ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ Œ ÔÒÉ ÒÁÚÁ ÂÏÌØÛÅ

ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AMN.

127.24. œÎÕÔÒÉ ËŒÁÄÒÁÔÁ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ, ÒÁŒÎÏÊ 1, ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏ ÂÅÒÕÔ 101 ÔÏÞËÕ, ÐÒÉÞÅÍ ÎÉËÁËÉÅ

3 ÉÚ ÎÉÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÜÔÉÈ

ÔÏÞËÁÈ, ÐÌÏÝÁÄØ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÅ ÂÏÌØÛÅ 1=100.

127.25. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË X, ÌÅÖÁÝÉÈ ŒÎÕÔÒÉ ÉÌÉ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ÔÒÁÐÅÃÉÉ

ABCD Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ BC É AD, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ S(XAB) = S(XCD).

127.26. ðÕÓÔØ M É N | ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ BC É AD ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒčÈ- ÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD, ÏÔÒÅÚËÉ AM É BN ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ P, Á ÏÔÒÅÚËÉ DM É CN | Œ ÔÏÞËÅ

Q. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ APB É CQD ÒÁŒÎÁ ÐÌÏÝÁÄÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ MPNQ.

127.27. ôÏÞËÁ ŒÎÕÔÒÉ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ 2n-ÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏÅÄÉÎÅÎÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ. œÏÚÎÉËÛÉÅ 2n ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉËÏŒ ÒÁÓËÒÁÛÅÎÙ ÐÏÐÅÒÅÍÅÎÎÏ Œ ÇÏÌÕÂÏÊ É ËÒÁÓÎÙÊ ÃŒÅÔ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ÇÏÌÕÂÙÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÅ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ËÒÁÓÎÙÈ (Á) ÄÌÑ n = 4; (Â) ÄÌÑ n = 3; (Œ) ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ n.

127.28. éÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ËÁÖÄÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÏÐÕÝÅÎÙ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙ ÎÁ ÄŒÅ ÄÒÕÇÉÅ ÓÔÏÒÏÎÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÉÍÉ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

127.29. îÁ ËÁÖÄÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ŒÚÑÔÏ ÐÏ ÔÏÞËÅ. ðÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ŒÅÒ- ÛÉÎÁÍÉ Œ ÜÔÉÈ ÔÏÞËÁÈ ÒÁŒÎÁ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÐÌÏÝÁÄÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÁ ÉÚ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÓÔÏÒÏÎ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ.