132. ðÏÄÏÂÎÙÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ

äŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÐÏÄÏÂÎÙÍÉ, ÅÓÌÉ ÉÈ ÕÇÌÙ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÙ, Á ÓÏÏÔ- ŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÙ:

�ABC ’ �A1B1C1 ,

, “A = “A1; “B = “B1; “C = “C1;^{BC}_{B1C1} =^{AC}_{A1C1} =^{AB}_{A1B1}

ïÔÎÏÛÅÎÉÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÈ ÓÔÏÒÏÎ ÐÏÄÏÂÎÙÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ ÐÏÄÏÂÉÑ.

132.1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ ÓÔÏÒÏÎÅ ÄÁÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ É ÐÅÒÅÓÅËÁÀ- ÝÁÑ ÄŒÅ ÄÒÕÇÉÅ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ (ÉÌÉ ÉÈ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÑ), ÏÂÒÁÚÕÅÔ Ó ÜÔÉÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÐÏÄÏÂÎÙÊ ÄÁÎÎÏÍÕ.

132.2. (ðÒÉÚÎÁËÉ ÐÏÄÏÂÉÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÐÏÄÏÂÎÙ, ÅÓÌÉ (Á) ÄŒÁ ÕÇÌÁ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÎÉÈ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÙ ÄŒÕÍ ÕÇÌÁÍ ÄÒÕÇÏÇÏ; (Â) ÄŒÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÎÉÈ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÙ ÄŒÕÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ ÄÒÕÇÏÇÏ, Á ÕÇÌÙ ÍÅÖÄÕ ÜÔÉÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÒÁŒÎÙ; (Œ) ÔÒÉ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÎÉÈ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÙ ÔÒÅÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ ÄÒÕÇÏÇÏ.

132.3. óÔÏÒÏÎÁ AD ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ABCD ÒÁÚÄÅÌÅÎÁ ÎÁ n ÒÁŒÎÙÈ ÞÁÓÔÅÊ. ðÅÒŒÁÑ ÔÏÞËÁ ÄÅÌÅÎÉÑ P ÓÏÅÄÉÎÅÎÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÏÊ B. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ BP ÏÔÓÅËÁÅÔ ÎÁ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ

AC ÞÁÓÔØ AQ, ËÏÔÏÒÁÑ ÒÁŒÎÁ 1=(n + 1) ŒÓÅÊ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ.

132.4. œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË Ó ËÁÔÅÔÁÍÉ, ÒÁŒÎÙÍÉ 6 É 8, ŒÐÉÓÁÎ ËŒÁÄÒÁÔ, ÉÍÅ- ÀÝÉÊ Ó ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏÍ ÏÂÝÉÊ ÐÒÑÍÏÊ ÕÇÏÌ. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÕ ËŒÁÄÒÁÔÁ.

132.5. äÁÎ ÕÇÏÌ É ÔÏÞËÁ ŒÎÕÔÒÉ ÎÅÇÏ. ðÒÏŒÅÄÉÔÅ ÞÅÒÅÚ ÜÔÕ ÔÏÞËÕ ÐÒÑÍÕÀ, ÏÔÒÅÚÏË ËÏÔÏ- ÒÏÊ, ÚÁËÌÀÞÅÎÎÙÊ ŒÎÕÔÒÉ ÄÁÎÎÏÇÏ ÕÇÌÁ, ÄÅÌÉÌÓÑ ÂÙ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ Œ ÚÁÄÁÎÎÏÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ.

132.6. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ ÅÇÏ ËÁÔÅÔÏŒ É ŒÙÓÏÔÅ, ÏÐÕ- ÝÅÎÎÏÊ ÎÁ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÕ.

132.7. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÅ É ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ ËÁÔÅÔÏŒ. 132.8. ïÔÒÅÚÏË ÐÒÑÍÏÊ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÊ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍ ÔÒÁÐÅÃÉÉ, ÚÁËÌÀÞÅÎÎÙÊ ŒÎÕÔÒÉ ÔÒÁ- ÐÅÃÉÉ, ÒÁÚÂÉŒÁÅÔÓÑ ÅÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÎÁ ÔÒÉ ÞÁÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚËÉ, ÐÒÉÌÅÇÁÀÝÉÅ Ë ÂÏËÏŒÙÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ, ÒÁŒÎÙ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ.

132.9. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÔÒÁÐÅÃÉÉ Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ a É b ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍ. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÒÅÚÏË ÜÔÏÊ ÐÒÑÍÏÊ, ÚÁËÌÀÞÅÎÎÙÊ ÍÅÖÄÕ ÂÏ- ËÏŒÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÔÒÁÐÅÃÉÉ.

132.10. ðÁÒÁÌÌÅÌØÎÏ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÐÒÏŒÅÄÉÔÅ ÐÒÑÍÕÀ, ÏÔÒÅÚÏË ËÏÔÏÒÏÊ, ÚÁ- ËÌÀÞÅÎÎÙÊ ŒÎÕÔÒÉ ÔÒÁÐÅÃÉÉ, ÄÅÌÉÌÓÑ ÂÙ ÅÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ Œ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ 1 : 3 : 1.

132.11. îÅÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÙ ÄÏ ŒÚÁÉÍÎÏÇÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ É ÞÅÒÅÚ ÐÏÌÕÞÅÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍ ÔÒÁÐÅÃÉÉ. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÕ ÏÔÒÅÚËÁ ÜÔÏÊ ÐÒÑÍÏÊ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÑÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ, ÅÓÌÉ ÄÌÉÎÙ ÏÓÎÏ- ŒÁÎÉÊ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÒÁŒÎÙ a É b.

132.12. AA_1 É BB_1 { ŒÙÓÏÔÙ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ: (Á) ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉË AA_1C ÐÏÄÏÂÅÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÕ BB_1C; (Â) ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ÐÏÄÏÂÅÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÕ

A1B1C.

132.13. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ŒÙÓÏÔÙ BB_1 É CC_1. îÁÊÄÉÔÅ B_1C_1, ÅÓÌÉ “A = 60^o É BC = 6.

132.14. èÏÒÄÙ AB É CD ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AM � MB = CM � MD.

132.15. œÏ ŒÐÉÓÁÎÎÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ ABCD, ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ K, ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB = a, BK = b, AK = c, CD = d. îÁÊÄÉÔÅ AC.

132.16. äŒÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÁÈ A É B. œ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÜÔÉÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÈÏÒÄÙ AC É AD ÔÁË, ÞÔÏ ÈÏÒÄÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÄÒÕÇÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. îÁÊÄÉÔÅ AB, ÅÓÌÉ CB = a, DB = b.

132.17. œ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ŒÐÉÓÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. ôÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ÄÅÌÑÔ ËÁ- ÖÄÕÀ ÂÏËÏŒÕÀ ÓÔÏÒÏÎÕ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÉ ÄÌÉÎÏÊ m É n, ÓÞÉÔÁÑ ÏÔ ŒÅÒÛÉÎÙ. ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏ- ŒÅÄÅÎÙ ÔÒÉ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÙ ÏÔÒÅÚËÏŒ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ, ÚÁËÌÀÞÅÎÎÙÈ ÍÅÖÄÕ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

132.18. ôÏÞËÉ K É M ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É BC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÉÞÅÍ AK : BK = 3 : 2, BM : MC = 3 : 1. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ B ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÐÒÑÍÁÑ l, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ AC. ðÒÑÍÁÑ KM ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÕÀ l Œ ÔÏÞËÅ P, Á ÐÒÑÍÕÀ AC Œ ÔÏÞËÅ N. îÁÊÄÉÔÅ BP É CN, ÅÓÌÉ AC = a.

132.19. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. îÁ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ÓÔÏÒÏÎÙ AC ÚÁ ÔÏÞËÕ C ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ N ÔÁË, ÞÔÏ CN = AC. ôÏÞËÁ K - ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ AB. œ ËÁËÏÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ ÐÒÑÍÁÑ KN ÄÅÌÉÔ ÓÔÏÒÏÎÕ BC ?

132.20. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. îÁ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ÓÔÏÒÏÎÙ AC ÚÁ ÔÏÞËÕ C ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ N ÔÁË, ÞÔÏ CN = (2=3) � AC. ôÏÞËÁ K ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AB, ÐÒÉÞÅÍ AK : KB = 3 : 2. œ ËÁËÏÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ ÐÒÑÍÁÑ KN ÄÅÌÉÔ ÓÔÏÒÏÎÕ BC ?

132.21. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. îÁ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ÓÔÏÒÏÎÙ AC ÚÁ ÔÏÞËÕ C ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ N ÔÁË, ÞÔÏ AC = 2 � CN. ôÏÞËÁ M ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC, ÐÒÉÞÅÍ BM : MC = 1 : 3. œ ËÁËÏÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ ÐÒÑÍÁÑ MN ÄÅÌÉÔ ÓÔÏÒÏÎÕ AB ?

132.22. ôÏÞËÉ K É M ÌÅÖÁÔ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É BC ÔÒÅÕ ÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÉÞÅÍ BK : KA = 1 : 4, BM : MC = 3 : 2. ðÒÑÍÁÑ MK ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÓÔÏÒÏÎÙ

AC Œ ÔÏÞËÅ N. îÁÊÄÉÔÅ AC : CN.

132.23. ôÏÞËÉ M É N ÌÅÖÁÔ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É BC ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ABCD, ÐÒÉÞÅÍ AM : MB = 1 : 2, AN : ND = 3 : 2. ïÔÒÅÚËÉ DM É CN ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ

ÔÏÞËÅ K. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÑ DK : KM, CK : KN.

132.24. AD | ÍÅÄÉÁÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ôÏÞËÁ E - ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AB, ÐÒÉÞÅÍ AE : EB = 1 : 2. ïÔÒÅÚËÉ AD É CE ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ M. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÑ AM : MD, CM : ME.

132.25. ôÏÞËÉ K É E ÌÅÖÁÔ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ BC É AB ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ïÔÒÅÚËÉ AK É CE ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ M. œ ËÁËÏÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ ÐÒÑÍÁÑ BM ÄÅÌÉÔ ÓÔÏÒÏÎÕ

AC, ÅÓÌÉ BK : KC = 1 : 2, AE : EB = 2 : 3 ?

132.26. îÁ ÍÅÄÉÁÎÅ AD ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ M, ÐÒÉÞÅÍ AM : MD = 1 : 3. œ ËÁËÏÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ ÐÒÑÍÁÑ BM ÄÅÌÉÔ ÓÔÏÒÏÎÕ AC?

132.27. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÄÅÌÉÔ ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÉ, ÐÒÏÐÏÒ- ÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÂÏËÏŒÙÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ.

132.28. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB = c, BC = a, AC = b. œ ËÁËÏÍ ÏÔÎÏÛÅ- ÎÉÉ ÃÅÎÔÒ ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÄÅÌÉÔ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÕ ÕÇÌÁ C ?

132.29. œ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ŒÐÉÓÁÎ ÒÏÍÂ DECF ÔÁË, ÞÔÏ ŒÅÒÛÉÎÁ E ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ BC, ŒÅÒÛÉÎÁ F ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ AC É ŒÅÒÛÉÎÁ D ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ AB. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÕ ÓÔÏÒÏÎÙ ÒÏÍÂÁ, ÅÓÌÉ AB = BC = 12, AC = 6.

132.30. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÓÔÏÒÏÎÁ AC ÒÁŒÎÁ b, ÓÔÏÒÏÎÁ AB ÒÁŒÎÁ c, Á ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ A ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔÓÑ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ BC Œ ÔÏÞËÅ D, ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ DA = DB. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÕ BC.

132.31. âÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ŒÎÅÛÎÅÇÏ ÕÇÌÁ A ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÓÔÏ- ÒÏÎÙ BC É ÔÏÞËÅ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ BM=MC = AB=AC.

132.32. îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ D ÔÁË, ÞÔÏ BD=AB = DC=AC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AD | ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

132.33. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ É ÐÒÑÍÁÑ ËÁÓÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ M. éÚ ÔÏÞÅË A É B ÜÔÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÏÐÕÝÅÎÙ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙ ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ, ÒÁŒÎÙÅ a É b ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ M ÄÏ ÐÒÑÍÏÊ AB.

132.34. éÚ ÔÏÞËÉ M, ÌÅÖÁÝÅÊ ŒÎÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ Ë ÜÔÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÄŒÅ ËÁ- ÓÁÔÅÌØÎÙÅ. òÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ÔÏÞËÉ C, ÌÅÖÁÝÅÊ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÄÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÒÁŒÎÙ a É b. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ C ÄÏ ÐÒÑÍÏÊ AB, ÇÄÅ A É B - ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ.

* * *

132.35. (ôÅÏÒÅÍÁ íÅÎÅÌÁÑ) äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. ðÒÑÍÁÑ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ AB, BC É ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÓÔÏÒÏÎÙ AC Œ ÔÏÞËÁÈ C_1, A_1, B_1 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

BA_1 A_1C �

CB_1 B_1A �

AC_1 C_1B = 1

132.36. (ôÅÏÒÅÍÁ þÅŒÙ) ðÕÓÔØ ÔÏÞËÉ A_1, B_1 É C_1 ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍ BC,

AC É AB ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚËÉ AA_1, BB_1, CC_1 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ

ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ

AB_1 B_1C �

CA_1 A_1C �

BC_1 C_1A = 1:

132.37. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ŒÐÉÓÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. ôÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ Ó ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÍÉ ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ. äÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ÔÒÉ ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÈ ÏÔÒÅÚËÁ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.

132.38. ïËÏÌÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÏÐÉÓÁÎÁ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÁÑ ÔÒÁÐÅÃÉÑ. âÏËÏŒÁÑ ÓÔÏÒÏÎÁ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÒÁŒÎÁ

a, ÏÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ÂÏËÏŒÙÈ ÓÔÏÒÏÎ Ó ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ, ÒÁŒÅÎ b. îÁÊÄÉÔÅ ÄÉÁÍÅÔÒ

ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

132.39. þÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ŒÐÉÓÁÎ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. äÉÁÇÏÎÁÌØ AC ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÏÊ ÕÇÌÁ BAD É ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔÓÑ Ó ÄÉÁÇÏÎÁÌØÀ BD Œ ÔÏÞËÅ K. îÁÊÄÉÔÅ KC, ÅÓÌÉ BC = 4 É AK = 6.

132.40. ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÍÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÏÊ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ A, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏÐÉ- ÓÁÎÎÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Œ ÔÏÞËÅ D. îÁÊÄÉÔÅ BC, ÅÓÌÉ AC = DC = 1.

132.41. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ P ÍÅÄÉÁÎÙ CC_1 ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÐÒÑÍÙÅ AA_1 É BB_1 (ÔÏÞËÉ

A_1 É B_1 ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ BC É CA). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A_1B_1kAB.

132.42. ðÒÑÍÁÑ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÔÏÞËÕ P ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD Ó ÔÏÞ-

ËÏÊ Q ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ AB É CD, ÄÅÌÉÔ ÓÔÏÒÏÎÕ AD ÐÏÐÏÌÁÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÄÅÌÉÔ ÐÏÐÏÌÁÍ

É ÓÔÏÒÏÎÕ BC.

132.43. óÔÏÒÏÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ ÓÒÅÄÎÅÍÕ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÍÕ ÄŒÕÈ ÄÒÕÇÉÈ ÓÔÏÒÏÎ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎ É ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓ ÔÒÅÕÇÏÌØ- ÎÉËÁ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁ ÜÔÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ.

132.44. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÌÀÂÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ÔÏÞËÁ H ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ŒÙÓÏÔ (ÏÒÔÏÃÅÎÔÒ), ÃÅÎÔÒ

O ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ É ÔÏÞËÁ M ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎ (ÃÅÎÔÒ ÔÑÖÅÓÔÉ) ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ

(ĂÐÒÑÍÁÑ üÊÌÅÒÁĄ), ÐÒÉÞÅÍ ÔÏÞËÁ M ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÁ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ O É H, É MH = 2 � MO.

132.45. äÁÎ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. îÅËÏÔÏÒÁÑ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ ÐÒÑÍÏÊ AC, ÐÅÒÅ- ÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÙÅ AB É BC Œ ÔÏÞËÁÈ M É P ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. ôÏÞËÁ D - ÃÅÎÔÒ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ

PMB, ÔÏÞËÁ E - ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ AP. ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÕÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ DEC.

132.46. þÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒ O ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÏŒÅ- ÄÅÎÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁÑ BO É ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÏÔÒÅÚÏË AB Œ ÔÏÞËÅ P, É ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÏÔÒÅÚËÁ

BC ÚÁ ÔÏÞËÕ C Œ ÔÏÞËÅ Q. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÌÉÎÕ ÏÔÒÅÚËÁ BP, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÙ ÄÌÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ

AB = c, BC = a, É ÄÌÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ BQ ÒÁŒÎÁ p.

132.47. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ D, ŒÚÑÔÕÀ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AB ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌ- ÌÅÌØÎÁÑ AC, É ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÓÔÏÒÏÎÕ BC Œ ÔÏÞËÅ E. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AE, CD É ÍÅÄÉÁÎÁ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÁÑ ÞÅÒÅÚ ŒÅÒÛÉÎÕ B, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.

132.48. ó ÐÏÍÏÝØÀ ÃÉÒËÕÌÑ É ÌÉÎÅÊËÉ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÔÒÅÍ ŒÙÓÏÔÁÍ. 132.49. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ S_1 ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎ ÕÇÌÁ ABC Œ ÔÏÞËÁÈ A É C. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ S_2 ËÁÓÁÅÔÓÑ ÐÒÑÍÏÊ AC Œ ÔÏÞËÅ C É ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ B. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ S_1 ÏÎÁ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ Œ ÔÏÞËÅ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ AM ÄÅÌÉÔ ÏÔÒÅÚÏË BC ÐÏÐÏÌÁÍ.

132.50. ðÑÔÉÕÇÏÌØÎÉË ABCDE ŒÐÉÓÁÎ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. òÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ÔÏÞËÉ A ÄÏ ÐÒÑÍÙÈ BC, DC

É DE ÒÁŒÎÙ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ a, b, c. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ŒÅÒÛÉÎÙ A ÄÏ ÐÒÑÍÏÊ BE.