138. ðÌÏÝÁÄØ (2)

ðÕÓÔØ a, b, c | ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ; ff, fi, fl | ÐÒÏÔÉŒÏÌÅÖÁÝÉÅ ÉÍ ÕÇÌÙ; R | ÒÁÄÉÕÓ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ; r | ÒÁÄÉÕÓ ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ; p | ÐÏÌÕÐÅÒÉÍÅÔÒ.

æÏÒÍÕÌÙ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

S = (1=2) · ab · sin fl, S = pr, S = abc=(4R), S = pp(p - a)(p - b)(p - c) (ÆÏÒÍÕÌÁ

çÅÒÏÎÁ).

138.1. óÒÅÄÉ ŒÓÅÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ Ó ÚÁÄÁÎÎÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ AB É AC ÎÁÊÄÉÔÅ ÔÏÔ, Õ ËÏÔÏ- ÒÏÇÏ ÎÁÉÂÏÌØÛÁÑ ÐÌÏÝÁÄØ.

138.2. ëÁÔÅÔÙ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ 15 É 8. îÁÊÄÉÔÅ ŒÙÓÏÔÕ, ÏÐÕÝÅÎÎÕÀ ÎÁ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÕ.

138.3. œ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÅ ABCD ÕÇÏÌ BAD ÒÁŒÅÎ 60^ffi, Á ÓÔÏÒÏÎÁ AB ÒÁŒÎÁ 3. âÉÓÓÅË- ÔÒÉÓÁ ÕÇÌÁ A ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÓÔÏÒÏÎÕ BC Œ ÔÏÞËÅ E. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABE.

138.4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅ- ÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÎÁ ÓÉÎÕÓ ÕÇÌÁ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ.

138.5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ, ÔÏ ÅÇÏ ÐÌÏ- ÝÁÄØ ÒÁŒÎÁ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÀ ÄÌÉÎ ÏÔÒÅÚËÏŒ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÈ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ.

138.6. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÅÓÌÉ ÄŒÅ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ ÒÁŒÎÙ 1 É √ 15, Á ÍÅÄÉÁÎÁ,

ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÁÑ Ë ÔÒÅÔØÅÊ, ÒÁŒÎÁ 2.

138.7. óÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ a, b, b. îÁÊÄÉÔÅ ŒÙÓÏÔÕ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÕÀ Ë ÓÔÏÒÏÎÅ, ÒÁŒÎÏÊ b.

138.8. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB = a, “A = ff,

“B = fi._{138.9. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ a É b É ÕÇÌÏÍ ff ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ ŒÐÉÓÁÎ ÐÏÌÕËÒÕÇ Ó}

ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ ÎÁ ÔÒÅÔØÅÊ ÓÔÏÒÏÎÅ. îÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÒÁÄÉÕÓ.

138.10. Á) œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB = 8, AC = 6, “BAC = 60^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÕ AM.

Â) óÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ a É b, Á ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ ÒÁŒÅÎ ff. îÁÊÄÉÔÅ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÕ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÕÀ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ ÜÔÏÇÏ ÕÇÌÁ.

138.11. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ Á) Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ 18 É 13 É ÂÏËÏŒÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ 3 É 4; Â) Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ 16 É 44 É ÂÏËÏŒÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ 17 É 25.

138.12. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ “BAC = ff, “BCA = fl, AB = c. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.13. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ Á) Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ 11 É 4 É ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ 9 É 12; Â) Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ 6 É 3 É ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ 7 É 8.

138.14. œ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÊ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑ ÒÁŒÎÙ 40 É 24, Á ÅÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ.

138.15. ðÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁŒÎÁ S, “BAC = ff, AC = b. îÁÊÄÉÔÅ BC. 138.16. äŒÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ 2 √ 2 É 3, ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ 3. îÁÊ-

ÄÉÔÅ ÔÒÅÔØÀ ÓÔÏÒÏÎÕ.

138.17. íÅÄÉÁÎÙ AN É BM ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁŒÎÙ 6 É 9 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ É ÐÅÒÅÓÅ- ËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ K, ÐÒÉÞÅÍ ÕÇÏÌ AKB ÒÁŒÅÎ 30^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.18. òÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ÔÏÞËÉ M, ÌÅÖÁÝÅÊ ŒÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÄÏ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎ AC

É BC ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÙ 2 É 4. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ M ÄÏ ÐÒÑÍÏÊ AB, ÅÓÌÉ

AB = 10, BC = 17, AC = 21.

138.19. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ŒÐÉÓÁÎ ËÒÕÇ ÒÁÄÉÕÓÁ 4. ïÄÎÁ ÉÚ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁÚÄÅÌÅÎÁ ÔÏÞËÏÊ ËÁÓÁÎÉÑ ÎÁ ÞÁÓÔÉ, ÒÁŒÎÙÅ 6 É 8. îÁÊÄÉÔÅ ÄŒÅ ÄÒÕÇÉÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

138.20. œÅÒÛÉÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ËÒÕÇÁ. ðÒÏŒÅÄÅÎÎÙÍÉ ÏÔÒÅÚËÁÍÉ ÐÌÏÝÁÄØ ÜÔÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁÚÄÅÌÉÌÁÓØ ÎÁ ÔÒÉ ÞÁÓÔÉ: 28, 60 É 80. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

138.21. ïÓÎÏŒÁÎÉÅ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÏ a, Á ŒÙÓÏÔÁ, ÏÐÕÝÅÎÎÁÑ ÎÁ ÂÏ- ËÏŒÕÀ ÓÔÏÒÏÎÕ, ÒÁŒÎÁ h. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

138.22. õÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ ff, fi É fl, Á ÐÌÏÝÁÄØ ÒÁŒÎÁ S. îÁÊÄÉÔÅ ŒÙÓÏÔÙ ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉËÁ.

138.23. õÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ ff, fi É fl, Á ÐÌÏÝÁÄØ ÒÁŒÎÁ S. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉËÁ.

138.24. ôÏÞËÉ B_1 É C_1 | ÏÓÎÏŒÁÎÉÑ ŒÙÓÏÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÌÏÝÁÄØ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁŒÎÁ

S, Á ÕÇÏÌ BAC ÒÁŒÅÎ ff. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AB1C1.

138.25. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÅÓÌÉ ÄŒÅ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ ÒÁŒÎÙ 35 É 14, Á ÂÉÓÓÅË- ÔÒÉÓÁ ÕÇÌÁ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ ÒÁŒÎÁ 12.

138.26. œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÉÚ ŒÅÒÛÉÎ A É C ÏÐÕÝÅÎÙ ŒÙÓÏÔÙ AP É

CQ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ BC É AB. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁŒÎÁ 18, ÐÌÏÝÁÄØ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ BPQ ÒÁŒÎÁ 2, Á PQ = 2 √ 2. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÄÉÕÓ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.27. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. éÚ ŒÅÒÛÉÎÙ A ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÍÅÄÉÁÎÁ AM, Á ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ B | ÍÅÄÉÁÎÁ BP. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÕÇÏÌ APB ÒÁŒÅÎ ÕÇÌÕ BMA. ëÏÓÉÎÕÓ ÕÇÌÁ ACB ÒÁŒÅÎ 0; 8 É

BP = 1. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.28. œ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ABCD ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ AC É BD ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ, “BAC =

“CDB. ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÑ ÂÏËÏŒÙÈ ÓÔÏÒÏÎ AB É DC ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ K, ÏÂÒÁÚÕÑ ÕÇÏÌ AKD,

ÒÁŒÎÙÊ 30^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AKD, ÅÓÌÉ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÒÁŒÎÁ P.

138.29. œ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÅ ABCD ÔÏÞËÁ E ÄÅÌÉÔ ÐÏÐÏÌÁÍ ÓÔÏÒÏÎÕ CD, ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ÕÇÌÁ ABC ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ Œ ÔÏÞËÅ O ÏÔÒÅÚÏË AE. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ OBCE, ÚÎÁÑ, ÞÔÏ AD = a, DE = b, “ABO = ff.

138.30. äÉÁÇÏÎÁÌÉ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ. ïÄÎÁ ÉÚ ÎÉÈ ÒÁŒÎÁ 6. ïÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÏÓÎÏŒÁÎÉÊ, ÒÁŒÅÎ 4; 5. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ.

138.31. ïËÏÌÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÄÉÕÓÁ R ÏÐÉÓÁÎ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ. ðÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØ- ÎÉËÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÔÏÞËÁÈ ËÁÓÁÎÉÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ É ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ÒÁŒÎÁ S. îÁÊÔÉ ÄÌÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ.

138.32. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB = 6, BC = 4, AC = 8. âÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ÕÇÌÁ C ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÓÔÏÒÏÎÕ AB Œ ÔÏÞËÅ D. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ A, D É C ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÓÔÏÒÏÎÕ BC Œ ÔÏÞËÅ E. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ADE.

138.33. œ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÅ ABCD ÏÓÔÒÙÊ ÕÇÏÌ BAD ÒÁŒÅÎ ff. ðÕÓÔØ O_1, O_2, O_3, O_4 | ÃÅÎÔÒÙ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÏÐÉÓÁÎÎÙÈ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ DAB, DAC, DBC,

ABC. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÐÌÏÝÁÄÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ O1O2O3O4 Ë ÐÌÏÝÁÄÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏ-

ÇÒÁÍÍÁ ABCD.

138.34. œ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ ABCD ÏÓÔÒÙÊ ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÒÁŒÅÎ ff. þÅÒÅÚ ËÁÖÄÕÀ ŒÅÒÛÉÎÕ ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÊ ÜÔÕ ŒÅÒ- ÛÉÎÕ. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÐÌÏÝÁÄÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÜÔÉÍÉ ÐÒÑÍÙÍÉ, Ë ÐÌÏÝÁÄÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD.

138.35. éÚ ÔÏÞËÉ P, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÏÊ ŒÎÕÔÒÉ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÏÐÕÝÅ- ÎÙ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙ ÎÁ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ. äÌÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ É ÏÐÕÝÅÎÎÙÈ ÎÁ ÎÉÈ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÏŒ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÙ a É k, b É m, c É n. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC Ë ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÌÕÖÁÔ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÏŒ.

138.36. ðÅÒÉÍÅÔÒ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÅÎ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÎÅ ÐÒÅŒÏÓÈÏÄÉÔ 1.

138.37. óÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÅ ÐÒÅŒÏÓÈÏÄÑÔ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÎÅ ÐÒÅŒÏÓ- ÈÏÄÉÔ √ 3=4.

138.38. ïËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÏÐÉÓÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. íÅÄÉÁÎÁ AD ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÁ ÄÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ó ÜÔÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ Œ ÔÏÞËÅ E. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB + AD = DE, “BAD = 60^ffi,

AE = 6. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.39. œÅÒÛÉÎÙ ÒÏÍÂÁ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ, Á ÓÔÏÒÏÎÙ ÒÏÍÂÁ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ÒÏÍÂÁ É ÐÁÒÁÌ- ÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ, ÅÓÌÉ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ÒÁŒÎÏ k.

138.40. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ P, Á ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AC ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ M ÔÁË, ÞÔÏ “APB = “BMA = 45^ffi. ïÔÒÅÚËÉ AP É BM ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ O. éÚŒÅÓÔÎÏ,ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ BOP É AOM ÒÁŒÎÙ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ, BC = 1, BO = √ 2=2. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.41. ðÕÓÔØ r_1 | ÒÁÄÉÕÓ ŒÎÅŒÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ËÁÓÁÀÝÅÊÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ BC = a, p | ÐÏÌÕÐÅÒÉÍÅÔÒ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, S | ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

Á) 1=r = 1=r1 + 1=r2 + 1=r3, ÇÄÅ r | ÒÁÄÉÕÓ ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, Á r1, r2 É r3 |

ÒÁÄÉÕÓÙ ŒÎÅŒÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC; Â) S =

√r · r1 · r2 · r3.

138.42. œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ŒÙÓÏÔÙ AM É CN, O | ÃÅÎÔÒ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ABC ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ “ABC = fi, Á ÐÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ

NOMB ÒÁŒÎÁ S. îÁÊÄÉÔÅ AC.

138.43. äŒÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÁÈ A É K. éÈ ÃÅÎÔÒÙ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÐÏ ÒÁÚÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÔ ÐÒÑÍÏÊ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÊ ÏÔÒÅÚÏË AK. ôÏÞËÉ B É C ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÒÁÚÎÙÈ ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔÑÈ. ðÒÑÍÁÑ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÏÔÒÅÚÏË AB, ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Œ ÔÏÞËÅ A. ðÒÑÍÁÑ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÏÔÒÅÚÏË AC, ËÁÓÁÅÔÓÑ ÄÒÕÇÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÁËÖÅ Œ ÔÏÞËÅ A. äÌÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ BK ÒÁŒÎÁ 1, ÄÌÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ CK ÒÁŒÎÁ 4, Á ÔÁÎÇÅÎÓ ÕÇÌÁ CAB ÒÁŒÅÎ 1= √ 15. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.44. œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC Ó ÕÇÌÏÍ C, ÒÁŒÎÙÍ 30^ffi, ŒÙÓÏÔÙ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ- ÓÑ Œ ÔÏÞËÅ M. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AMB, ÅÓÌÉ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÃÅÎÔÒÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÄÏ ÓÔÏÒÏÎ BC É AC ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÙ √ 2 É √ 3=3.

138.45. îÁ ÏÔÒÅÚËÅ AB ÌÅÖÁÔ ÔÏÞËÉ C É D, ÐÒÉÞÅÍ ÔÏÞËÁ C | ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ A É D. ôÏÞËÁ M ŒÚÑÔÁ ÔÁË, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ AM É MD ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ É ÐÒÑÍÙÅ CM É MB ÔÏÖÅ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AMB, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ŒÅÌÉÞÉÎÁ ÕÇÌÁ

CMD ÒÁŒÎÁ ff, Á ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ AMD É CMB ÒÁŒÎÙ S1 É S2 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

138.46. (æÏÒÍÕÌÁ âÒÁÈÍÁÇÕÐÔÙ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÔÏÒÏÎÙ ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈ-

ÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ a, b, c É d, ÔÏ ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ S ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ŒÙÞÉÓÌÅÎÁ ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ:

S = p_{(p - a)(p - b)(p - c)(p - d),ÇÄÅ p = (a + b + c + d)=2 | ÐÏÌÕÐÅÒÉÍÅÔÒ ÞÅÔÙÒÅÈ-}

ÕÇÏÌØÎÉËÁ.

138.47. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ, ŒÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÔÏÞËÏÊ ËÁÓÁÎÉÑ ÄÅÌÉÔ ÏÄÎÕ ÉÚ ÓÔÏÒÏÎ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÉ, ÒÁŒÎÙÅ 3 É 4, Á ÐÒÏÔÉŒÏÌÅÖÁÝÉÊ ÜÔÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ ÕÇÏÌ ÒÁŒÅÎ 120^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

138.48. ðÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁŒÎÁ 15 √ 3. õÇÏÌ BAC ÒÁŒÅÎ 120^ffi. õÇÏÌ ABC

ÂÏÌØÛÅ ÕÇÌÁ ACB. òÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ŒÅÒÛÉÎÙ A ÄÏ ÃÅÎÔÒÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØ-

ÎÉË ABC, ÒÁŒÎÏ 2. îÁÊÄÉÔÅ ÍÅÄÉÁÎÕ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÕÀ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ B.

138.49. œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÒÁÄÉÕÓÁ 7 ŒÐÉÓÁÎ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB =

BC, ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ BCD Œ ÄŒÁ ÒÁÚÁ ÍÅÎØÛÅ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABD, “ADC = 120^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÙ ŒÓÅÈ ÓÔÏÒÏÎ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD.

138.50. îÁ ÐÒÑÍÏÊ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒ O ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÄÉÕÓÁ 12, ŒÚÑÔÙ ÔÏÞËÉ

A É B ÔÁË, ÞÔÏ OA = 15, AB = 5 É A ÌÅÖÉÔ ÍÅÖÄÕ O É B. éÚ ÔÏÞÅË A É B ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ

ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÌÅÖÁÔ ÐÏ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ÏÔ ÐÒÑÍÏÊ OB. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÇÄÅ C | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ.

138.51. ôÏÞËÉ K, L, M, N É P ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÄÉÕÓÁ 2 √ 2. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ KLM, ÅÓÌÉ LM‖KN, KM‖NP, MN‖LP, Á ÕÇÏÌ LOM

ÒÁŒÅÎ 45^ffi, ÇÄÅ O | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÈÏÒÄ LN É MP.

138.52. œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC Ó ÐÒÑÍÙÍ ÕÇÌÏÍ C, ÕÇÌÏÍ B, ÒÁŒÎÙÍ 30^ffi, É ËÁÔÅÔÏÍ CA = 1, ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÍÅÄÉÁÎÁ CD. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÉÚ ÔÏÞËÉ D ÐÏÄ ÕÇÌÏÍ 15^ffi Ë ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÅ ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÏÔÒÅÚÏË BC Œ ÔÏÞËÅ F. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ

CDF._{138.53.}

ïËÒÕÖÎÏÓÔØ ÒÁÄÉÕÓÁ 3 ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ŒÅÒÛÉÎÕ B, ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ AB É BC, Á ÔÁËÖÅ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. õÇÏÌ BAC ÏÓÔÒÙÊ, É sin “BAC = 1=3. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.54. ïÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË É ÔÒÁÐÅÃÉÑ ŒÐÉÓÁÎÙ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. ïÄÎÏ ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, Á ÂÏËÏŒÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ ÂÏËÏŒÙÍ ÓÔÏÒÏÎÁÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÁÐÅÃÉÑ É ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉ.

138.55. œÎÕÔÒÉ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÉÍÅÅÔÓÑ ÔÏÞËÁ, ÕÄÁÌÅÎÎÁÑ ÏÔ ÅÇÏ ŒÅÒÛÉÎ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ 5, 6 É 7. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÜÔÏÇÏ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

138.56. œÓÅ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÍÅÎØÛÅ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÍÅÎØÛÅ 1= √ 3._{138.57.}

œ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑ ÒÁŒÎÙ a É b, ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ, Á ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÂÏËÏŒÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÒÁŒÅÎ ff. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÁÐÅÃÉÉ.

138.58. óÔÏÒÏÎÙ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ a, b, c É d. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ Œ ÜÔÏÔ ÞÅÔÙÒÅÈ- ÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ŒÐÉÓÁÔØ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ É ÏËÏÌÏ ÎÅÇÏ ÍÏÖÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÒÁŒÎÁ √ abcd.

138.59. ðÕÓÔØ a, b, c, d | ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ S | ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ, ÔÏ S 6 (ac + bd)=2, ÐÒÉÞÅÍ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÔÏÌØËÏ ÄÌÑ ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ.

138.60. ëÁÖÄÁÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCDE ÏÔÓÅËÁÅÔ ÏÔ ÎÅÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØ- ÎÉË ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÐÌÏÝÁÄÉ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCDE.

138.61. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AC ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ D. ïËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ŒÐÉÓÁÎÎÙÅ Œ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ABD É BCD, ËÁÓÁÀÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ AC Œ ÔÏÞËÁÈ M É N ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. éÚŒÅÓÔÎÏ,

ÞÔÏ AM = 3, MD = 2, DN = 2, NC = 4. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

138.62. îÁ ÏÔÒÅÚËÅ AC ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ B É ÎÁ ÏÔÒÅÚËÁÈ AB, BC É AC ÐÏÓÔÒÏÅÎÙ ËÁË ÎÁ ÄÉÁÍÅÔÒÁÈ ÐÏÌÕÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ S_1, S_2 É S_3 ÐÏ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ÏÔ AC. ðÕÓÔØ D | ÔÏÞËÁ ÎÁ S_3, ÐÒÏÅËÃÉÑ ËÏÔÏÒÏÊ ÎÁ AC ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÔÏÞËÏÊ B. ïÂÝÁÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë S_1 É S_2 ËÁÓÁÅÔÓÑ ÜÔÉÈ ÐÏÌÕÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ Œ ÔÏÞËÁÈ E É F ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ EF ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ Ë S_3, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÏÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ D. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ BFDE | ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉË.

Œ) îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÄÉÕÓ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÁÓÁÀÝÅÊÓÑ ŒÓÅÈ ÔÒÅÈ ÐÏÌÕÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÅÅ ÃÅÎÔÒ ÕÄÁÌÅÎ ÏÔ ÐÒÑÍÏÊ AC ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ a.

138.63. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ŒÏËÒÕÇ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÞÅ- ÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÔÏÞËÏÊ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ, ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÌÕÖÁÔ ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ÓÔÏÒÏÎ ÐÅÒŒÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ.