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Ïðåäïîëàãàåòñÿ ôèêñèðîâàííûì ïîëå k = k, è âñå êðèâûå îïðåäå-
ëåíû íàä íèì.

3.1. Ïðîâåðüòå, ÷òî íàèâíîå ïîíÿòèå òî÷êè êðèâîé P ∈ X ñîîò-
âåòñòâóåò ìîðôèçìó ιP : spec(k) −→ X â êàòåãîðèè îêîëüöîâàííûõ
ïðîñòðàíñòâ.

3.2. Êàêèå ñðåçû èç ïðåäûäóùåé ëåêöèè çàäàâàëè ñåìåéñòâà êðèâûõ?
Îïèøèòå ÿâíî èõ áàçû, ñëîè è òåëà.

3.3. Ñ÷èòàÿ, ÷òî j-èíâàðèàíò ïîëíîñòüþ îïðåäåëÿåò êëàññ èçîìîðô-
íîñòè êðèâîé ðîäà 1, âû÷èñëèòå (â òåõ ñëó÷àÿõ, êîãäà ýòî ðåàëüíî...)
êëàññèôèöèðóþùèå îòîáðàæåíèÿ äëÿ ñåìåéñòâ èç ïðåäûäóùåé çàäà÷è.
Îïðåäåëèòå êðèòè÷åñêèå çíà÷åíèÿ ýòèõ îòîáðàæåíèé.

3.4. Âûáðàâ êàêîé-íèáóäü âàðèàíò êàòåãîðèè BAS, óáåäèòåñü, ÷òî
ôóíêòîð fam1 ñîïîñòàâëÿåò ëþáîé áàçå áåñêîíå÷íîå ìíîæåñòâî.

3.5. Âû÷èñëèòå ìîíîäðîìèþ êîìïëåêñíîãî ñåìåéñòâà êðèâûõ y2 = x3−ε
ïðè îáõîäå ε = 0. Çàòåì ïðåäëîæèòå àëãåáðàè÷åñêîå äîêàçàòåëüñòâî
íåòðèâèàëüíîñòè ýòîãî ñåìåéñòâà íàä ïðîèçâîëüíûì k.

3.6. Îïðåäåëèòå êàòåãîðèþ M̂1(k) êðèâûõ ðîäà 1, ñíàáæ¼ííûì
èçîìîðôèçì ãðóïïû òî÷åê âòîðîãî ïîðÿäêà ñ ôèêñèðîâàííûì âåêòîð-
íûì ïðîñòðàíñòâîì ðàçìåðíîñòè 2 íàä F2. Ñ ïîìîùüþ óíèâåðñàëüíîé

êðèâîé y2 = x(x − 1)(x − t) çàäàéòå ìîðôèçì M̂1(k) → M1(k) êàê
ôóíêöèþ j(t). Íàéäèòå êðèòè÷åñêèå çíà÷åíèÿ ýòîé ôóíêöèè è îáúÿñíèòå
èõ.

3.7. Óáåäèòåñü, ÷òî äâå àôôèííûå êðèâûå

Ẍ0 : v2 = u6 +m5u
5 +m4u

4 +m3u
3 +m2u

2 +m1u+ 1

è
Ẍ∞ : V 2 = U6 +m1U

5 +m2U
4 +m3U

3 +m4U
2 +m5U + 1,

ñâÿçàííûå îòíîøåíèÿìè ñîñåäñòâà u = 1
U , v = V

U3 , îïðåäåëÿþò ïîëíóþ

êðèâóþ X = Ẍ0
⋃
Ẍ∞. Ïðîâåðüòå, ÷òî Ω1[X] = 〈duv ,

udu
v 〉.

Ñîâåò. Ââåäèòå 4 òî÷êè, îïðåäåëÿåìûå ñîîòíîøåíèÿìè

u(O±) = 0, v(O±) = ±1, U(∞±) = 0, V (∞±) = ±1.
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