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Ëåêöèÿ 2 (16 ñåíòÿáðÿ 2021) � ïëàí

×òî òàêîå àëãåáðàè÷åñêàÿ êðèâàÿ?

Óñòàíîâêà. Àëãåáðàè÷åñêèå ïîíÿòèÿ è èõ ãåîìåòðè÷åñêèå èëëþñòðàöèÿ. Îñ-
íîâíîå ïîëå k, åãî àëãåáðàè÷åñêàÿ çàìêíóòîñòü. Îñíîâíûå ïðèìåðû. Àëãåáðà-
è÷åñêèå è òðàíñöåíäåíòíûå ÷èñëà. Àëãåáðàè÷åñêàÿ êðèâàÿ êàê íîñèòåëü ïîëÿ
ðàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé.

Ôóíêöèîíàëüíûå ïîëÿ. Êîíå÷íî ïîðîæä¼ííûå ðàñøèðåíèÿ. Ñòåïåíü òðàíñ-
öåíäåíòíîñòè. Äâóñìûñëåííîñòü îáùåïðèíÿòûõ îáîçíà÷åíèé. Êîîðäèíàòíûå
ôóíêöèè êàê ôóíêöèè íà ïëîñêèõ êðèâûõ. Îáîçíà÷åíèÿ K ⊃ k. Ðåàëèçàöèÿ
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. Òî åñòü K � ïîëå ðàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé íà ïëîñêîé àëãåá-

ðàè÷åñêîé êðèâîé. Îñîáåííîñòè òàêèõ êðèâûõ. Áèðàöèîíàëüíûå èçîìîðôèçìû.

Î ìîäåëÿõ ôóíêöèîíàëüíûõ ïîëåé. Îáîçíà÷åíèÿ K = k(X). Ýëåìåíòû
ôóíêöèîíàëüíîãî ïîëÿ K êàê �ïî÷òè ôóíêöèè� X 99K k. Òðè ìîäåëè ïîëÿ
K = k(t). Ðàöèîíàëüíûå êðèâûå. Èððàöèîíàëüíîñòü êðèâîé x3 + y3 = 1.
+++++++++++++++++++
Çàäà÷è.

2.1. Ïðèâåäèòå ïðèìåð ðàñøèðåíèÿ ïîëÿ k(x, y) ñòåïåíè òðàíñöåíäåíòíîñòè
1, íå ÿâëÿþùåãîñÿ êîíå÷íî ïîðîæä¼ííûì.

2.2. Îáîçíà÷èì k[[x]] êîëüöî ôîðìàëüíûõ ñòåïåííûõ ðÿäîâ îò x.
(à) Äîêàæèòå, ÷òî ïîëå ÷àñòíûõ ff
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)
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(á) ßâëÿåòñÿ ëè ðàñøèðåíèå k((x)) ⊃ k(x) êîíå÷íî ïîðîæä¼ííûì?
(â) Êàêîâà ñòåïåíü òðàíñöåíäåíòíîñòè ðàñøèðåíèÿ k((x)) ⊃ k(x)?

2.3. (Ïåðâàÿ çàäà÷à èç ó÷åáíèêà È.Ð. Øàôàðåâè÷à). Âû÷èñëèòå ïëîùàäü ïåò-
ëè äåêàðòîâà ëèñòà, òî åñòü âåùåñòâåííîé êðèâîé
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