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Â çàäà÷àõ ýòîãî ëèñòêà ãëàâíîå äåéñòâóþùåå ëèöî � ãèïåðýëëèïòè÷åñêàÿ
êðèâàÿ Ẍ (ðîäà 2), çàäàííàÿ â àôôèííûõ êîîðäèíàòàõ (u, v) óðàâíåíèåì

v2 = F ∈ k[u],
ãäå ìíîãî÷ëåí

F = u6 + a5u
5 + a4u

4 + a3u
3 + a2u

2 + a1u+ 1

íå èìååò êðàòíûõ êîðíåé. Òî÷êè O± ∈ Ẍ îïðåäåëÿþòñÿ óñëîâèÿìè
u(O±) = 0, v(O±) = ±1.

6.1. Ïðîâåðüòå ãëàäêîñòü àôôèííîé êðèâîé Ẍ.
6.2. Ðàññìîòðèòå ïðîåêòèâíîå çàìûêàíèå êðèâîé Ẍ â P2(k), íàéäèòå
îñîáåííîñòè ïîëó÷åííîé êðèâîé è ðàçðåøèòå èõ.

6.3. Ðàññìîòðèòå ðàöèîíàëüíûå ôóíêöèè U, V ∈ k(Ẍ), îïðåäåë¼ííûå
ôîðìóëàìè (U, V ) = ( 1u ,

v
u3
). Âûïèøèòå ïîëèíîìèàëüíîå ñîîòíîøåíèå

ìåæäó U è V ; îáîçíà÷üòå Ẍ∞ ñîîòâåòñòâóþùóþ àôôèííóþ êðèâóþ è
íà íåé òî÷êè ∞±, îïðåäåë¼ííûå óñëîâèÿìè U(∞±) = 0, V (∞±) = ±1.
Êàêîâ îáðàç ðåãóëÿðíîãî îòîáðàæåíèÿ U × V : Ẍ \ {O±} → Ẍ∞?

6.4. Óñòàíîâèòå ñóùåñòâîâàíèå ãëàäêîé ïîëíîé êðèâîé X = Ẍ
⋃

Ẍ∞,

ïîêðûòîé äâóìÿ àôôèííûìè êàðòàìè Ẍ è Ẍ∞, ñêëååííûìè ñ ïîìîùüþ
ñîîòíîøåíèé èç ïðåäûäóùåé çàäà÷è.

6.5. Äëÿ ïðîèçâîëüíûõ òî÷åê P1, P2, P3 ïîñòðîéòå íåïîñòîÿííóþ
ôóíêöèþ f ∈ L(P1 + P2 + P3) \ k. Ñîâåò. Â ñëó÷àå òî÷åê îáùåãî
ïîëîæåíèÿ âîñïîëüçóéòåñü ïðîñòåéøèì âàðèàíòîì èíòåðïîëÿöèîííîé

ôîðìóëû Ëàãðàíæà.
6.6. Ðàññìîòðèòå â êàðòå Ẍ äèôôåðåíöèàëû, çàäàííûå ôîðìóëîé

ωi :=
ui−1du

v . Äîêàæèòå, ÷òî ïðè i ∈ {1, 2} ýòè äèôôåðåíöèàëû ðåãóëÿð-
íû íà âñåé êðèâîé X.

6.7. Íàéäÿ êîðåíü α ìíîãî÷ëåíà F = (u − α)G, ââåäèòå êîîðäè-

íàòó x = 1
u−α è ñ å¼ ïîìîùüþ ïîñòðîéòå àôôèííóþ ìîäåëü Ẋ ïîëÿ k(X)

âèäà y2 = H ∈ k[x], ãäå H � ìíîãî÷ëåí ñòåïåíè 5 áåç êðàòíûõ êîðíåé.

Óñòàíîâèòå èçîìîðôèçì Ẋ ' X \ {∞} äëÿ íåêîòîðîé òî÷êè ∞ ∈ X.
6.8. Ïîêàæèòå, ÷òî â îáîçíà÷åíèÿõ ïðåäûäóùåé çàäà÷è ëèíåéíàÿ
ñèñòåìà L(5∞) çàäà¼ò âëîæåíèå êðèâîé X ↪→ P3(k) â êà÷åñòâå
ïðîñòðàíñòâåííîé êâèíòèêè.
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