
îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ Á×ÔÏÍÁÔÎÏÊ ÉÇÒÏÊ Ó Ä×ÕÍÑ ÉÇÒÏËÁÍÉ, ÐÅÒ×ÙÍ É ×ÔÏ-ÒÙÍ, ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÓÏ×ÏËÕÐÎÏÓÔØ: 〈A1; A2; P; p0; P1; F 〉. úÄÅÓØA1, A2 | ËÏÎÅÞÎÙÅ ÁÌÆÁ×ÉÔÙ, P | ËÏÎÅÞÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÐÏÚÉÃÉÊ ÉÇÒÙ,p0 ∈ P | ÎÁÞÁÌØÎÁÑ ÐÏÚÉÃÉÑ, P1 ⊆ P | ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÙÈÐÏÚÉÃÉÊ, F | ×ÓÀÄÕ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÉÚ (P \ P1)× A1 × A2 × P .÷ÓÅ ÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÙÅ ÐÏÚÉÃÉÉ ÒÁÚÂÉÔÙ ÎÁ Ä×Á ËÌÁÓÓÁ: ×ÙÉÇÒÙÛÎÙÅ ÄÌÑÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÉÌÉ ÄÌÑ ×ÔÏÒÏÇÏ. ÷ÓÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÎÅÚÁ-ËÌÀÞÉÔÅÌØÎÙÈ ÐÏÚÉÃÉÊ ÔÏÖÅ ÒÁÚÂÉÔÙ ÎÁ Ä×Á ÔÁËÉÅ ËÌÁÓÓÁ. ûÁÇ ÉÇÒÙÚÁËÌÀÞÁÅÔÓÑ × ÔÏÍ, ÞÔÏ ÓÎÁÞÁÌÁ ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË ÎÁÚÙ×ÁÅÔ ÎÅËÏÔÏÒÕÀ ÂÕ-Ë×Õ a1 ∈ A1, ÚÁÔÅÍ ×ÔÏÒÏÊ ÎÁÚÙ×ÁÅÔ ÎÅËÏÔÏÒÕÀ ÂÕË×Õ a2 ∈ A2, É ÐÏÚÉÃÉÑÓÔÁÎÏ×ÉÔÓÑ ÒÁ×ÎÏÊ F (p; a1; a2), ÇÄÅ p| ÐÏÚÉÃÉÑ ÐÅÒÅÄ ÜÔÉÍ ÛÁÇÏÍ. åÓÌÉÐÁÒÔÉÑ ËÏÇÄÁ-ÎÉÂÕÄØ ÐÒÉÈÏÄÉÔ × ÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÕÀ ÐÏÚÉÃÉÀ, ×ÙÉÇÒÙ×Á-ÅÔ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÊ ÉÇÒÏË, × ÐÒÏÔÉ×ÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÐÁÒÔÉÑ ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ ×ÒÅÍÑ É ×ÙÉÇÒÙ×ÁÅÔ ÔÏÔ ÉÇÒÏË, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÐÏÚÉÃÉÊ, ×ÓÔÒÅÔÉ×ÛÉÈÓÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚ (ÜÔÏ ÍÎÏÖÅ-ÓÔ×Ï ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÐÒÅÄÅÌØÎÙÍ). ïÞÅ×ÉÄÎÏ, ÐÁÒÔÉÑ ÐÏÌÎÏÓÔØÀ ÏÐÒÅÄÅÌÑ-ÅÔÓÑ Ä×ÕÍÑ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÑÍÉ ÂÕË×, ÎÁÚ×ÁÎÎÙÈ ËÁÖÄÙÍ ÉÇÒÏËÏÍ.óÔÒÁÔÅÇÉÅÊ ÉÇÒÏËÁ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÆÕÎËÃÉÑ, ËÏÔÏÒÁÑ ÐÏ ÎÁÚ×ÁÎÎÏÊ ÐÒÏ-ÔÉ×ÎÉËÏÍ Ë ÌÀÂÏÍÕ ÔÅËÕÝÅÍÕ ÍÏÍÅÎÔÕ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÂÕË× ÕËÁÚÙ-×ÁÅÔ ÏÞÅÒÅÄÎÏÊ ÈÏÄ ÜÔÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ. óÔÒÁÔÅÇÉÑ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÊÄÌÑ ÉÇÒÏËÁ, ÅÓÌÉ ÏÎ ×ÙÉÇÒÙ×ÁÅÔ ÐÒÉ ÌÀÂÏÊ ÉÇÒÅ ÐÒÏÔÉ×ÎÉËÁ. ïÞÅ×ÉÄÎÏ,ÞÔÏ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ Õ ÏÄÎÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÅÓÔØ ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ. éÇÒÁ, ×ËÏÔÏÒÏÊ Õ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÉÇÒÏËÏ× ÅÓÔØ ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ, ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑÄÅÔÅÒÍÉÎÉÒÏ×ÁÎÎÏÊ. éÚ×ÅÓÔÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ.ôåïòåíá 1. ìÀÂÁÑ Á×ÔÏÍÁÔÎÁÑ ÉÇÒÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÄÅÔÅÒÍÉÎÉÒÏ×ÁÎ-ÎÏÊ, É ÐÏ ÎÅÊ ÜÆÆÅËÔÉ×ÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ, Õ ËÁËÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÅÓÔØ ×Ù-ÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ.äïëáúáôåìøóô÷ï. ðÕÓÔØ ÄÁÎÁ Á×ÔÏÍÁÔÎÁÑ ÉÇÒÁ G. ðÒÏ×ÅÄÅÍ ÉÎ-ÄÕËÃÉÀ ÐÏ ÞÉÓÌÕ n ÎÅÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÙÈ ÐÏÚÉÃÉÊ ÐÒÉ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÍ ÞÉÓÌÅÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÙÈ. åÓÌÉ n = 1, ÔÏ ×ÏÚÍÏÖÎÙ Ä×Á ÓÌÕÞÁÑ. 1. õ ËÁËÏÇÏ-ÌÉÂÏÉÇÒÏËÁ ÅÓÔØ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ, ÇÁÒÁÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÏ ÐÒÉ×ÏÄÑÝÁÑ ÐÁÒÔÉÀ × ÚÁËÌÀÞÉ-ÔÅÌØÎÕÀ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÄÌÑ ÎÅÇÏ ÐÏÚÉÃÉÀ. ôÏÇÄÁ, ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ÏÎ ÍÏÖÅÔÐÒÉ×ÅÓÔÉ ÐÁÒÔÉÀ × ÜÔÕ ÐÏÚÉÃÉÀ ÚÁ ÏÄÉÎ ÛÁÇ É ÍÏÖÎÏ ÌÅÇËÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØÜÔÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ. 2. õ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÅÓÔØ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ, ÎÅ ÐÏÚ×ÏÌÑÀÝÁÑ ÐÒÏ-ÔÉ×ÎÉËÕ ÐÒÉ×ÅÓÔÉ ÐÁÒÔÉÀ × ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÕÀ ÐÏÚÉÃÉÀ. ÷ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÊ ÓÔÒÁÔÅÇÉÅÊ ÏÂÌÁÄÁÅÔ, ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ÔÏÔ ÉÇÒÏË,ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏ ÐÒÅÄÅÌØÎÏÅ ÏÄÎÏÜÌÅÍÅÎÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï. âÁÚÉÓÉÎÄÕËÃÉÉ ÄÏËÁÚÁÎ.äÏËÁÖÅÍ ÛÁÇ ÉÎÄÕËÃÉÉ. ðÕÓÔØ ÞÉÓÌÏ ÎÅÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÙÈ ÐÏÚÉÃÉÊÒÁ×ÎÏ n + 1. úÁÎÕÍÅÒÕÅÍ ÉÈ É ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ p1; p2; : : : ; pn+1, ÇÄÅ p1| ÎÁÞÁÌØÎÁÑ ÐÏÚÉÃÉÑ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÉÇÒÏËÁ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏ1



ÐÒÅÄÅÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ ÎÅÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÙÈ ÐÏÚÉÃÉÊ, ÞÅÒÅÚ A, Á ÅÇÏÐÒÏÔÉ×ÎÉËÁ ÞÅÒÅÚ B. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ n + 1 ÒÅÄÕÃÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ ÉÇÒ, ÇÄÅ i-ÁÑÒÅÄÕÃÉÒÏ×ÁÎÎÁÑ ÉÇÒÁ (ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÅ Gi) ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ G ÏÂßÑ×ÌÅÎÉÅÍÐÏÚÉÃÉÉ pi × ËÁÞÅÓÔ×Å ÎÁÞÁÌØÎÏÊ É ÄÏÂÁ×ÌÅÎÉÅÍ ÐÏÚÉÃÉÉ pi+1 Ë ÚÁËÌÀÞÉ-ÔÅÌØÎÙÍ, ×ÙÉÇÒÙÛÎÙÍ ÄÌÑ A (ÅÓÌÉ i = n + 1, ÐÏÌÁÇÁÅÍ i + 1 = 1).ðÏ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÀ ÉÎÄÕËÃÉÉ, × ËÁÖÄÏÊ Gi Õ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÉÇÒÏËÏ× ÅÓÔØ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ, É ÍÏÖÎÏ ÜÆÆÅËÔÉ×ÎÏ ×ÙÑÓÎÉÔØ Õ ËÏÇÏ ÉÍÅÎÎÏ.÷ÏÚÍÏÖÎÙ Ä×Á ÓÌÕÞÁÑ.1. ÷Ï ×ÓÅÈ Gi ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ ÅÓÔØ Õ A. ïÐÉÛÅÍ ×ÙÉÇÒÙÛ-ÎÕÀ ÄÌÑ A ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ × ÉÇÒÅ G. A ÎÁÞÉÎÁÅÔ ÉÇÒÁÔØ ÐÏ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÊÓÔÒÁÔÅÇÉÉ ÄÌÑ G1. åÓÌÉ A ×ÙÉÇÒÙ×ÁÅÔ × ÐÏÚÉÃÉÉ p2, ÔÏ ÏÎ ÉÇÒÁÅÔ ÐÏ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÊ ÓÔÒÁÔÅÇÉÉ ÄÌÑ G2, É ÔÁË ÄÁÌÅÅ, ÐÏ ËÒÕÇÕ. åÓÌÉ ÞÉÓÌÏ ÓÍÅÎÒÅÄÕÃÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ ÉÇÒ ËÏÎÅÞÎÏ, ÔÏ × ÐÏÓÌÅÄÎÅÊ ÉÇÒÅ Gi ÐÁÒÔÉÑ ÎÅ ÐÏÐÁ-ÄÁÅÔ × ÐÏÚÉÃÉÀ pi+1 É A, ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ×ÙÉÇÒÙ×ÁÅÔ × ÉÇÒÅ G. åÓÌÉ ÞÉÓÌÏÓÍÅÎ ÉÇÒ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ, ÔÏ ÐÒÅÄÅÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÅÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ ÎÅ-ÚÁËÌÀÞÉÔÅÌØÎÙÈ ÐÏÚÉÃÉÊ ÉÇÒÙ G, ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÅ ÄÌÑ A.2. ÷ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ Gi ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ ÅÓÔØ Õ B. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍÅÝÅ ÏÄÎÕ ÉÇÒÕ G′, ÐÏÌÕÞÁÅÍÕÀ ÉÚ G ÄÏÂÁ×ÌÅÎÉÅÍ ÐÏÚÉÃÉÉ pi Ë ÚÁËÌÀÞÉ-ÔÅÌØÎÙÍ, ×ÙÉÇÒÙÛÎÙÍ ÄÌÑ B. åÓÌÉ × ÉÇÒÅ G′ ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑÅÓÔØ Õ A, ÔÏ ÔÁ ÖÅ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ, ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÄÌÑ A É × ÉÇÒÅ G.åÓÌÉ ÖÅ ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ × G′ ÅÓÔØ Õ B, ÔÏ × ÉÇÒÅ G ×ÙÉÇÒÙÛÎÁÑÓÔÒÁÔÅÇÉÑ ÄÌÑ B ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ. óÎÁÞÁÌÁ B ÐÒÉÍÅÎÑÅÔ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁ-ÔÅÇÉÀ ÄÌÑ ÉÇÒÙ G′, É ÅÓÌÉ ÐÁÒÔÉÑ ÚÁ×ÅÒÛÉÌÁÓØ × ÐÏÚÉÃÉÉ pi, ÐÒÉÍÅÎÑÅÔ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ ÄÌÑ ÉÇÒÙ Gi. ôÅÏÒÅÍÁ 1 ÄÏËÁÚÁÎÁ.ðÕÓÔØ ÄÁÎÁ Á×ÔÏÍÁÔÎÁÑ ÉÇÒÁ G. åÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÔÁË ÎÁÚÙ-×ÁÅÍÕÀ Á×ÔÏÍÁÔÎÕÀ ÉÇÒÕ Ó ÆÏÒÏÊ ÒÁÚÍÅÒÁ n, ËÏÔÏÒÕÀ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØÞÅÒÅÚ G(n). óËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË ÄÁÅÔ ÆÏÒÕ ÒÁÚÍÅÒÁ n ×ÔÏÒÏÍÕ,ÅÓÌÉ ×ÔÏÒÏÍÕ ÉÇÒÏËÕ ÐÅÒÅÄ ËÁÖÄÙÍ Ó×ÏÉÍ ÈÏÄÏÍ ÉÚ×ÅÓÔÎÙ ËÒÏÍÅ ÏÞÅ-ÒÅÄÎÏÇÏ ÈÏÄÁ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÅÝÅ n ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÅÇÏ ÈÏÄÏ×. óËÁÖÅÍ, ÞÔÏÉÇÒÏË ÄÅÌÁÅÔ n-ÈÏÄ, ÅÓÌÉ ÏÎ ÄÏÂÁ×ÌÑÅÔ Ë ÏÂßÑ×ÌÅÎÎÏÊ ÉÍ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØ-ÎÏÓÔÉ ÅÝÅ n ÂÕË×. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, × ÉÇÒÅ G(n) ÎÁ ÐÅÒ×ÏÍ ÛÁÇÅ ÐÅÒ×ÙÊÉÇÒÏË ÄÅÌÁÅÔ (n+1)-ÈÏÄ, ×ÔÏÒÏÊ | 1-ÈÏÄ, Á ÎÁ ËÁÖÄÏÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ÛÁÇÅËÁÖÄÙÊ ÉÇÒÏË ÄÅÌÁÅÔ 1-ÈÏÄ. ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÊ ÓÔÒÁÔÅÇÉÉ ÄÌÑÔÁËÏÊ ÉÇÒÙ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔÓÑ. á×ÔÏÍÁÔÎÕÀ ÉÇÒÕ G(n) ÌÅÇËÏ Ó×ÅÓÔÉ Ë Á×ÔÏ-ÍÁÔÎÏÊ ÉÇÒÅ ÂÅÚ ÆÏÒÙ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ. îÏ×ÙÍ ÁÌÆÁ×ÉÔÏÍ A1 ÂÕÄÕÔÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÄÌÉÎÙ n + 1 ÉÚ ÂÕË× ÐÒÅÖÎÅÇÏ ÁÌÆÁ×ÉÔÁ A1. áÌÆÁ-×ÉÔ A2 ÏÓÔÁÅÔÓÑ ÐÒÅÖÎÉÍ. ÷ ÐÏÚÉÃÉÉ ÚÁÐÏÍÉÎÁÅÔÓÑ ËÒÏÍÅ ÐÏÚÉÃÉÉ ÉÇÒÙG ÅÝÅ ÐÏÓÌÅÄÎÉÊ ÈÏÄ (ÓÌÏ×Ï ÄÌÉÎÙ n+1) ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ. åÓÌÉ ÐÅÒ×ÙÅ nÂÕË× ÏÞÅÒÅÄÎÏÇÏ ÈÏÄÁ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÎÅ ÓÏ×ÐÁÄÁÀÔ Ó ÐÏÓÌÅÄÎÉÍÉ n ÂÕ-Ë×ÁÍÉ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÇÏ ÅÇÏ ÈÏÄÁ, ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË ÐÒÏÉÇÒÙ×ÁÅÔ. ÷ ÐÒÏÔÉ×ÎÏÍÓÌÕÞÁÅ ÐÏÓÌÅÄÎÑÑ ÂÕË×Á ÈÏÄÁ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÅÔ ÅÇÏ 1-ÈÏÄÕ ×2



ÉÇÒÅ G(n). ðÒÁ×ÉÌÁ ÉÚÍÅÎÅÎÉÑ ÐÏÚÉÃÉÊ ÏÞÅ×ÉÄÎÙ. ðÏÎÑÔÎÏ, ÞÔÏ ÓÕÝÅ-ÓÔ×Ï×ÁÎÉÅ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÊ ÓÔÒÁÔÅÇÉÉ Õ ÉÇÒÏËÁ × ÉÇÒÅ G(n) ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÀ Õ ÎÅÇÏ ×ÙÉÇÒÙÛÎÏÊ ÓÔÒÁÔÅÇÉÉ × ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÉÇÒÅ.ïÞÅ×ÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ×ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË ÉÍÅÅÔ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ ×ÉÇÒÅ G(n), ÔÏ ÏÎ ÉÍÅÅÔ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ É ×Ï ×ÓÅÈ ÉÇÒÁÈ G(m),ÇÄÅ m > n. åÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÏ ÐÏÓÔÁ×ÉÔØ ×ÏÐÒÏÓ Ï ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÉ É ÎÁÈÏ-ÖÄÅÎÉÉ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÇÏ n ÔÁËÏÇÏ, ÞÔÏ ×ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË ÉÍÅÅÔ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀÓÔÒÁÔÅÇÉÀ × ÉÇÒÅ G(n).ôåïòåíá 2. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÁÌÇÏÒÉÔÍ, ËÏÔÏÒÙÊ ÐÏ ÌÀÂÏÊ Á×ÔÏÍÁÔ-ÎÏÊ ÉÇÒÅ G ÒÅÛÁÅÔ ×ÏÐÒÏÓ Ï ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÉ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n ÔÁ-ËÏÇÏ, ÞÔÏ × ÉÇÒÅ G(n) ×ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË ÉÍÅÅÔ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ É,ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ, ÎÁÈÏÄÉÔ ÜÔÏ ÞÉÓÌÏ.äïëáúáôåìøóô÷ï. ó×ÅÄÅÍ ÉÇÒÕ G(n) Ë ÓÌÅÄÕÀÝÅÍÕ ÂÏÌÅÅ ÕÄÏÂ-ÎÏÍÕ ×ÉÄÕ. îÁ ÐÅÒ×ÏÍ ÛÁÇÅ ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË ÄÅÌÁÅÔ 2n-ÈÏÄ, Á ×ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË| n-ÈÏÄ. îÁ ËÁÖÄÏÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ÛÁÇÅ ËÁÖÄÙÊ ÉÇÒÏË ÄÅÌÁÅÔ n-ÈÏÄ. îÁ-Ú×ÁÎÎÙÅ ÉÇÒÏËÁÍÉ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÂÕË× ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔ ÐÁÒÔÉÀ × ÓÏÏÔ-×ÅÔÓÔ×ÉÉ Ó ÐÒÁ×ÉÌÁÍÉ ÉÇÒÙ G. ïÐÉÓÁÎÎÕÀ ÉÇÒÕ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ G1(n).ìåííá 1. åÓÌÉ ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË ÉÍÅÅÔ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ ×ÉÇÒÅ G1(n), ÔÏ ÏÎ ÉÍÅÅÔ ÅÅ É × ÉÇÒÅ G(n). åÓÌÉ ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË ÉÍÅÅÔ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ × ÉÇÒÅ G(2n − 1), ÔÏ ÏÎ ÉÍÅÅÔ ÅÅ É × ÉÇÒÅG1(n).äïëáúáôåìøóô÷ï. äÏËÁÖÅÍ ÐÅÒ×ÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ. ïÐÉÛÅÍ ×Ù-ÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ × ÉÇÒÅ G(n). îÁ ÐÅÒ×ÏÍ ÛÁÇÅÏÎ ÎÁÚÙ×ÁÅÔ (n + 1)-ÂÕË×ÅÎÎÏÅ ÎÁÞÁÌÏ ÔÏÇÏ 2n-ÈÏÄÁ, ËÏÔÏÒÙÊ ÏÎ ÓÄÅÌÁÌÂÙ ÐÅÒ×ÙÍ × G1(n). îÁ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ n − 1 ÛÁÇÁÈ ÏÎ ÐÏ ÂÕË×ÁÍ ÎÁÚÙ×Á-ÅÔ ÏÓÔÁÔÏË ÜÔÏÇÏ ÈÏÄÁ, ÐÏÓÌÅ ÞÅÇÏ Õ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÂÕÄÅÔ ÎÁÚ×ÁÎÏ 2nÂÕË×, Á Õ ×ÔÏÒÏÇÏ n. üÔÏ ÐÏÌÏÖÅÎÉÅ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÅÔ ÐÅÒ×ÏÍÕ ÛÁÇÕ ÉÇÒÙG1(n) É ÄÁÌØÎÅÊÛÉÅ ÄÅÊÓÔ×ÉÑ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÏÞÅ×ÉÄÎÙ. äÏËÁÖÅÍ ×ÔÏ-ÒÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÌÅÍÍÙ. ÷ÙÉÇÒÙÛÎÁÑ ÓÔÒÁÔÅÇÉÑ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ × ÉÇÒÅG1(n) ÓÏÓÔÏÉÔ, ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, × ÔÏÍ, ÞÔÏ ÏÎ ÓÎÁÞÁÌÁ ÄÅÌÁÅÔ ÔÏÔ ÖÅ 2n-ÈÏÄ,ÞÔÏ É × ÉÇÒÅ G(2n− 1), Á ÄÁÌØÛÅ ÓÔÒÏÉÔ ÓÏ×ÅÒÛÁÅÍÙÅ n-ÈÏÄÙ ÐÏ ÏÔ×ÅÔÕÐÒÏÔÉ×ÎÉËÁ × ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÉÉ ÓÏ ÓÔÒÁÔÅÇÉÅÊ ÄÌÑ ÉÇÒÙ G(2n− 1). ìÅÍÍÁ 1ÄÏËÁÚÁÎÁ.óÏÐÏÓÔÁ×ÉÍ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ËÁÖÄÏÍÕ ÓÌÏ×Õ s1 × ÁÌÆÁ×ÉÔÅ A1ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï T (s1) ÔÒÏÅË ×ÉÄÁ 〈p1; P ′; p2〉, ÇÄÅ p1, p2 | ÐÏÚÉÃÉÉ ÉÇÒÙ G,P ′ | ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÐÏÚÉÃÉÊ ÉÇÒÙ G. ôÒÏÊËÁ 〈p1; P ′; p2〉 ×ÈÏ-ÄÉÔ × T (s1) ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÓÌÏ×Ï s2 ∈ A∗2 ÄÌÉÎÙ
|s1| ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ÆÒÁÇÍÅÎÔ ÉÇÒÙ G ÉÚ |s1| ÛÁÇÏ×, ÎÁÞÉÎÁÀÝÉÊÓÑ Ó ÐÏÚÉÃÉÉp1 É ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÊ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÑÍÉ s1 É s2 ÈÏÄÏ× ÐÅÒ×ÏÇÏ É ×ÔÏ-ÒÏÇÏ ÉÇÒÏËÁ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ, ÚÁËÁÎÞÉ×ÁÅÔÓÑ × ÐÏÚÉÃÉÉ p2, Á ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏÐÏÚÉÃÉÊ, ÞÅÒÅÚ ËÏÔÏÒÙÅ ÐÒÏÛÅÌ ÜÔÏÔ ÆÒÁÇÍÅÎÔ, ÅÓÔØ P ′. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅ-3



ÒÅÚM(n) ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ ÍÎÏÖÅÓÔ× T (s1), ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÈ ÎÅËÏÔÏÒÏÍÕÓÌÏ×Õ s1 ÄÌÉÎÙ n.ïÐÉÛÅÍ ÅÝÅ ÏÄÎÕ Á×ÔÏÍÁÔÎÕÀ ÉÇÒÕ, ËÏÔÏÒÕÀ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ G2(n). îÁÐÅÒ×ÏÍ ÛÁÇÅ ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË ×ÙÂÉÒÁÅÔ ÉÚM(n) Ä×Á ÌÀÂÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÔÒÏ-ÅË, ÐÅÒ×ÏÅ É ×ÔÏÒÏÅ. ÷ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË ×ÙÂÉÒÁÅÔ ÉÚ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÏÄÎÕÔÒÏÊËÕ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÐÅÒ×ÁÑ ÐÏÚÉÃÉÑ ÔÒÏÊËÉ ÂÙÌÁ ÎÁÞÁÌØÎÏÊ (ÅÓÌÉ ÏÎÁ ÎÅÎÁÞÁÌØÎÁÑ ÉÌÉ ÔÒÏÊËÁ ÎÅ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á, ×ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË ÐÒÏÉÇÒÙ×ÁÅÔ).îÁ ËÁÖÄÏÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ÛÁÇÅ ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË ÎÁÚÙ×ÁÅÔ ÌÀÂÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏÔÒÏÅË ÉÚ M(n), Á ×ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË ×ÙÂÉÒÁÅÔ ÏÄÎÕ ÔÒÏÊËÕ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á,ÎÁÚ×ÁÎÎÏÇÏ ÐÅÒ×ÙÍ ÉÇÒÏËÏÍ ÎÁ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÍ ÛÁÇÅ. ÷ ÜÔÏÊ ÔÒÏÊËÅ ÐÅÒ-×ÁÑ ÐÏÚÉÃÉÑ ÄÏÌÖÎÁ ÓÏ×ÐÁÄÁÔØ Ó ÐÏÓÌÅÄÎÅÊ ÐÏÚÉÃÉÅÊ ÔÒÏÊËÉ, ÎÁÚ×ÁÎÎÏÊ×ÔÏÒÙÍ ÉÇÒÏËÏÍ ÎÁ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÍ ÛÁÇÅ. ðÏÓÌÅ ËÁÖÄÏÇÏ ÛÁÇÁ ÐÏÚÉÃÉÑÉÇÒÙ G2(n) ÓÔÁÎÏ×ÉÔÓÑ ÒÁ×ÎÏÊ ÓÏ×ÏËÕÐÎÏÓÔÉ ×ÔÏÒÏÊ É ÔÒÅÔØÅÊ ËÏÍÐÏ-ÎÅÎÔ ÔÒÏÊËÉ, ÎÁÚ×ÁÎÎÏÊ ÎÁ ÜÔÏÍ ÛÁÇÅ ×ÔÏÒÙÍ ÉÇÒÏËÏÍ. úÁËÌÀÞÉÔÅÌØ-ÎÙÅ ÐÏÚÉÃÉÉ É ÐÒÅÄÅÌØÎÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ ÏÞÅ×ÉÄÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÌÀÂÁÑ ÐÁÒÔÉÑ ÉÇÒÙ G2(n) (ÇÄÅ ×ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË ÈÏÄÉÔ ÐÏ ÕËÁ-ÚÁÎÎÙÍ ÐÒÁ×ÉÌÁÍ) ÏÐÒÅÄÅÌÑÌÁ ÐÁÒÔÉÀ ÉÇÒÙ G1(n) Ó ÔÅÍ ÖÅ ÐÏÂÅÄÉÔÅÌÅÍ,É ÏÂÒÁÔÎÏ. éÇÒÁ G2(n) ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏÍ M(n), ÐÏ-ÜÔÏÍÕ ×ÓÅÈ ÔÁËÉÈ ÉÇÒ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ.ðÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÜÆÆÅËÔÉ×ÎÏ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ Á×ÔÏÍÁÔ B, ËÏÔÏÒÙÊ ×ËÁÖÄÙÊ ÍÏÍÅÎÔ ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ × ÓÏÓÔÏÑÎÉÉ T (s), ÇÄÅ s | ÐÒÏÞÔÅÎÎÏÅ ÎÁ×ÈÏÄÅ ÓÌÏ×Ï. äÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÐÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏ ÓÏÓÔÏÑÎÉÀ T1 É ÞÉÔÁÅÍÏÊÂÕË×Å a1 ÜÆÆÅËÔÉ×ÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÓÏÓÔÏÑÎÉÅ T2. îÏ ÏÞÅ-×ÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÔÒÏÊËÁ 〈p1; P ′; p2〉 ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ T2 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ,ËÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÒÏÊËÁ 〈p1; P ′′; p3〉 ∈ T1 É ÂÕË×Á a2 ∈ A2 ÔÁËÉÅ, ÞÔÏF (p3; a1; a2) = p2 É P ′ = P ′′
⋃
{p2}.ôÅÐÅÒØ ÐÏÓÔÒÏÉÍ Á×ÔÏÍÁÔ B′, ËÏÔÏÒÙÊ ÞÉÔÁÅÔ ÕÎÁÒÎÙÊ ×ÈÏÄ É × ËÁ-ÖÄÙÊ ÍÏÍÅÎÔ ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ × ÓÏÓÔÏÑÎÉÉ M(n), ÇÄÅ n | ÄÌÉÎÁ ÐÒÏÞÔÅÎÎÏ-ÇÏ ×ÈÏÄÁ. B′ ÌÅÇËÏ ÓÔÒÏÉÔÓÑ ÐÏ B, ÔÁË ËÁË ÐÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Õ ÓÏÓÔÏÑÎÉÊB, ÄÏÓÔÉÖÉÍÙÈ ÎÁ ×ÈÏÄÁÈ ÄÌÉÎÙ n, ÏÞÅ×ÉÄÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÓÏÓÔÏÑÎÉÊ, ÄÏÓÔÉÖÉÍÙÈ ÎÁ ×ÈÏÄÁÈ ÄÌÉÎÙ n+ 1. ôÁË ËÁË ÓÕ-ÝÅÓÔ×ÕÀÔ n1 < n2 ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ M(n1) = M(n2), ÔÏ ÐÒÏÞÔÑ ×ÈÏÄ ÄÌÉÎÙn2 Á×ÔÏÍÁÔ B′ ÎÁÞÉÎÁÅÔ ÐÏ×ÔÏÒÑÔØ ÏÄÉÎ É ÔÏÔ ÖÅ ÃÉËÌ. ðÏ ÔÅÏÒÅÍÅ 1ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ, ËÁËÏÊ ÉÇÒÏË ÉÍÅÅÔ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀ ÓÔÒÁÔÅÇÉÀ × ÉÇÒÅ G2(n1).åÓÌÉ ÅÅ ÉÍÅÅÔ ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏË, ÔÏ, ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ n ÐÅÒ×ÙÊ ÉÇÒÏËÉÍÅÅÔ ÅÅ × ÉÇÒÅ G1(n), Á ÐÏ ÌÅÍÍÅ 1 É × ÉÇÒÅ G(n). åÓÌÉ ×ÙÉÇÒÙÛÎÕÀÓÔÒÁÔÅÇÉÀ × ÉÇÒÅ G2(n) ÉÍÅÅÔ ×ÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË, ÔÏ ÐÏ ÌÅÍÍÅ 1 ÉÓËÏÍÏÅ ÍÉ-ÎÉÍÁÌØÎÏÅ n ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ÏÔ 0 ÄÏ 2n1 − 1. ðÅÒÅÂÉÒÁÑ ÞÉÓÌÁ ÜÔÏÇÏÏÔÒÅÚËÁ É Ó×ÏÄÑ ÉÇÒÙ G(n) ÐÒÉ 0 ≤ n ≤ 2n1−1 Ë Á×ÔÏÍÁÔÎÙÍ ÉÇÒÁÍ ÂÅÚÆÏÒÙ, ÍÙ ÐÏ ÔÅÏÒÅÍÅ 1 ÎÁÊÄÅÍ ÉÓËÏÍÏÅ ÞÉÓÌÏ. ôÅÏÒÅÍÁ 2 ÄÏËÁÚÁÎÁ.4


